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X)tt de$enn)4rttge €ti(mttif ctner fpftnttattf^cit 
Stttortouns t)er SRaterJen mb fe^rfd^e ^er€(emem 
targeometrie ^at aujfer 5em ^üf ^ern titü st(a§* 
ttn S^tdt mäf no^ ^tefetT/ i^aff' et glctc^fam ein 
i)nfra$ett&et 93orf4ufet ^e^ (toeiten Z^tili mtinti 
St^tbn^i btt reinen SRdt^eft« ic ^.h 
SSerlirt 1817 fepn foO, e^enf^ n^ie i4 meinen ma^^ 
f^entatifct^en 9irbet(en Abtt^upt jtnt fUint ®c[^rift: 
Oxt^obibüttit btt ^<itfy tmatit tCi, ^vttb$n 
1813/ Dorütt^ge^en ließ/ mot)on ic^ gesenn^cirttgt 
aW Sortfcöwpg btttdäftt. , 

Ue&er /i^ie gdntltc^e 9lege0of{gfete/ n>e(t^e im 
SSortrage ter 3Rat^emati( ^errft^^'^mie^err^^of-' 
xat^ Z^ibant fage a% ^aU i4) m:btt füovvtbc 
|tt meinem ie^tknätt Sb^n. C. im a0^e»etnen 
tereirt gerefeet, 3n fter ^©eometrie ifl (te ater grp-. 
fiet/ atö in (er Slrie^etit 2>enn in nnfern i^i&^ 
l^erigen £e^r(tU^em fol^n t)te flftaferien |um£^ei(/ 
Befon^er^ o6er t>ie it^t(i$t in einem fo regeSofen 
©emifc^e auf einanfreri t^afl- mm pon bcm tintn 

a) @. exmhr.bMgm.^titbmttH. £M. i.eittini. 
1809 «ort. ®. IV. 
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ittm wbttn iümmti 9^m |tt toifett t»ie/ unb ftrU 
lim anbenterunl) ^düott ^t^tf M ba$ bit 93 er« 
faffet fU ttttc fo {u öemonflrircn jetouft 
^a6ett. 2>te ttdtdtlit^e Sfnorönung bnr @d$e/ 
t. J^. »ie fle bk öefonomie 6eir aBiffenf^aft unb 
bit ©cfe^e betf mehfc^lii^ien erfenntniftjerniJgen« 
: fovöertti ftnbee f!(^ in hinm biiit^t mithttanm 
Un fie^rbuc^e bet ©eomem'e/ fonOern man tfi^ef 
1»o$nt| tu rit^ti^e £>rbnttnd terfe|6en ber SRog/ 
ftd^eit btt SSetDeife (tufjucpfem* 5&ie mft({en f&er« 
foffirc ffdOen fld|f auf t>te gemardge fanctmtit bti, 
tuUibf ober folgen aif<^rct6enb tem S3etf)>ie(e i^« 
rct Sors^nser. in SBcrt unb frofniral^ menn e« 
fo fepn muffe j anbete erfldren in ben Sorreben: 
Me Galten foaten>smar onber^ geflolm fepu/ aber 
fle b^tten-Don befti ®en>Hnncb^n nic^e abgeben 
Mtteiii anbere in nneergefe^fen gjofcn: biefetöber 
leiitr <5a( s^&^^ t^^^t gar ntc(>t an ben Ort, \oo 
er flebfi aber <r fei/ jur ©emonfiration bl'ig 
f^r^enben hotbtDenbis! 2)ief<( ®en>obnb^it to&tbt 
toeflen terateinter S}ütbn>enbi$fet( {u entfc^ulbtgen 
fe^ni tutnn nm babmäf bem tom srünbltcben 
fiiat^madfer fo oft Mla$un Umflanbe abgebof« 
.fen to&rbei baf bie erflen ei^t, befonber« bte 
Consrneni ber 2>teiecfe, ttttr at>adt>sifcb ben^tefen 
»crbin thnnm, unb man be^alb bit ®eomerrte 
nidbt auf birefte ^&e»tift begrilnbet flebf. üi 
timmt ba^ )u jmtt StedeOoflgfeit mul^ noc^ bi ^fe 
* ttnixtnblidiUit 

®ett gabrtn anber bat mtin SRa^t^nfen bie 
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fftäii htfäfifti^tt^ 0b unb «uf meiere (Beffe 
titfitn ^inidn üHi^ilfcn töttbtn »tib bh 6d|re 
in i^Ht natärltü^en Ordituns mit ^tl^ifäftt 
&tvtn8t, toit man fit nennt/ bittU ittoitftn f»m 
btn ttnnen. %tti ton nntoi^tbistn gefefn bti 
^ntttxUMtslanbmi nntmta^m td^ dud|f Me Um» 
^tbtitun$ btt ®eomeerie |u Mefem ^(fe/ tt>e((^ 
M {fbetter ISb^ctf meinet Se^rbuc^^ btttiti t)oOett# 
(et tf{; unb t^ glaube |enem SmecTe nac^ Xr4fiteit 
fknilse se(et(!et )ä ^abem S>en fe^rfd^en ift 
ibttbitf bit ®efc^ie^te bttfilbmf (bf>itl M migs 
Ibitft Mi ben Ütteffen ftlbft Qtf^bpftf unb unter 
bem Zfftt pbihfop^tf^*tvitifö)tfSiotiitn betgeftiatf 
«^ie in bem erflem* Sfuc^ ge^t n>teber eine/ n>ie# 
mo^I für^ere/ flbf^anblnns t)oraud/ tt>elc^e' 1) eine 
ttitifäft Unterfuc^nng Aber bie gjerfiffcc ber fbge# 
Unntln SuHibifd^en Elemente; 2) eine grditbfic^e 
S5eifett(^tung ber bitf^erigen Unorbnmid in ber ©e^n 
metrie ncbfl btt Stec^tferttgung meiner Sinorbnuttg 
ber ©ac^en tntbitt ~ «^(itte id) \nd)ti anbertf 
get^an/ a(tf bic Serfüffer unferer gemi^nCc^en 
*e^rbii<&er/ tbetc^e Don 3a^r jn 3abr ftd^ ^dufen^ 
nnb f<4l nt^t^ metter/ al^ Sbfc^riften Don einah« 
ber f!nb/ fo n>irbe td^ febr tt»eit entfernt fe^n/ 
bie ^€nge berfelben nrnibt^ii^erSDeife pi temte^ren. 
aCetn ba meine Iftbeit tint sani cnbttt ®tfiaH 
^f / mofit fd^tn btt erße S^eil }ttm S^emeife bie« 
nett tbwxttr fb glaube td^ burc^ bie ^erau^gabe 
bti ixoeittn nid^i unnä|e< |u t^nn/ {umal ba 
mehrere Se^ct be^ erffen 'fc^M auf ben {tvetten 
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(nbfmhxü ^6cn. Um jibeäf bitttx^üt (k^ 

Um^n in thmtut fd^kn ti mitimämi^iSf se* 
's^üpavtism Slu^{ug Doratc^^e« ju (äffen i nnb 
|U0(eid^ {tt eroffnen/ ^$1 4)(rr ^uc^^dnMer ^off« 
m^inn^ter mb ade foIU^ ^m^^anMunjien ttircb 
i^t ^nbfctiptmm ßuf bm ff^^^^n 'Xfytil, tx>ddftt 
wigefd^r 24 SBog^n fl^ 8 enthalt mb 1% füt^kk 
foflen toirt)/ defdO^jlt u6cme|im<n ^iH. 

.SSSte i(^ abix einen Slu^jug auö txiti mftuu 
liefen Steife meinet S^ac^ö bct ^tufms ^ötlcfte/ 
jjD glaube icfy {^ier au^ noc^ ein>aä auß btv &ot« 
dcfegten Slb^anMutid beifügen {».muffen* ^mt 
Umarbtitnni btv ©eometrie t>ttfl&ß ndmlid) gegeti 
t)ie fdflaagemeine^^einnitg/ bä^^utlibbk&d^e 
fo toUfornmen jufammetts^fleQe unb fretmefett 
^abCf ba^ bk Ordnung bn{dbtn niäjt o^ne 
^ad)t^til fux tie ©Uenge feer SBett>eife 
anber^ i^ma^t n>er(en fot|ne. Mtin ba^ tnt be* 
vu^mUn Elemente nt<^t DoHfommen genannt 
werten thnmn, liegt {djm barin/ t)afl fcie ^rffen 
?e^rfd§e/ worauf fo t)iek anbere segruntef ßnft/ 
nur apagDS tfcfy; a(fo unt)oafonimen bemteftn n>er» 
bm, ^ — bct ton $etr. Siamu^, ton Slo^ert 
@imfon nnb tiefen andern gerügten 0);4ndel dar 
nic^t )u get)enfen. Unb wenn man glaubt/ €uf(tb 
0a6e bte ganje a)7affe t>er £e$rf4ge tor fi<^ s^h^^bi 
nnb fie in bie 15 SBuc^er fo geflefft, wie wir fk 
^aben, fo wirb meine torgefegte 9l6^nb{ung ^tm 
Idnglic^ beweifeUf baf.biefe SJSeinung ^odjfl m*, 
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t9a^tfi|ctiirK^) ttm nidft {tt fasert ^((terifc^ gaiit 
f<i(f(^ fe9f Mb t)af €itHt6f wenn er itntt set^an^ 
«te ttnret f^r ttttsefc^de '^e|an^e(t ^4fee. 9Bte 
^rte (er Setfufer (er Data bte (Sachen f^ m* 
teremanber toeifen lonnen? tt>ie {. SB. S^fe tn< 
6fe ttttt 12ee $5nc^ t^ertoetfeit fönne»; toefc^e im 
l(ien ttn( 3ten f{e(en fi»Stttt? ttn( (er^L ~ 3>io 
fe^ Urt(et( n>i(erfpri(^e freili^ btmtohtUept^» 
tlu6S>.f tt>e(i(e« eint gröffe ^enge neuerer @((rtfl# 
Keffer nad^0e6etet xmb eine noc( grifere 9)^en8f 
{efeff t^eld^e tie üueffe nic^e |)rttf(en/. gegfauM 
(a(en* SlOein 5a^ io6 (e< ^v^tlni tann uni (ier 
ntc^e Dte( gelten ; benn er fagt (. S5. aud^ t)ont)ett 
opttf((en &(i)x\ftcnbti €uUib h), fte tvdren 
fftcU 6emun(ernän)urj6iger ©enauigfeie un( n>if^ 
fenfc^aftli^er SSe^aifMung'S t)a ()ec( (ie Segler« 
^ftfgfeit (erfelben 6efaniU genug xft. — €ine auf 
dufere mb innere ©rflnöe gefli^te Unterfuc^ung 
(dt niu^ -(agfgen d6er{cugt, (ap jtnci ^uf{em>er( 
t>on meutern SBerfafTcrn l)m&^xt, txnb t(etW »pr^ 
f(ei(tf {tt/ e(ei(« nac^ €ue(t5'« 3eie (300 t9.€^.) 
«bgefaf e fc9. 

^ofln« jd^re nn« 6. 19. fcfe «rftnfter unb 
IBerme^rer (er Se^rfdle (er Geometrie auf f mb 
nennt (en ^ipptttätti mi ^^ip$ (ütttttidft 



. b) Sbit ®teOe M IfitMni (fioUl Ünf$. e 20.) 

rix» rvyy^«^/««r» 3'«v/«*9'rvc ««,^1^1««$ a^^l 
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X)(t se$enn)4rttse ^nttomf mtt fpftnttaeif^cit 
$lttor^tmns btt^atttitn mb fe^rfd^e ^er€(emem 
targeomeerie ^at aujfer 5em ^uf ^ern titü aefaft« 
ten Steile mäf nodf bitfttt, ba$^ et gleic^fam ein 
i)nfra$en&et 93orf4ufer te^^toetten Z^tili mt'mti 
tt^xbnäii btt retnett SRae^eft^ tc 3:^1. 
Berlin 1817 fepn {oUf e^enfa n^ie i4 meinen tna^ 
t^ematifct^en 9irbet(en ä6er(attt>t )ene fleine ®c[^rife: 
JDrt^o^i^afet(6er9){il($emattf }Cv2>retf^en 
1813/ t^oritttjge^en (irß/ t90t)on ic^ sesenn^cirtt^ 
afcJ gortfcöttpö bttmäftt. , 

Ueiter /i^ie sdniltc^e tUtitÜo^iUit f mUfttim 
^ottxast bn ^At^matit ^mfd)t,"wit^m^oi^^ 
tat^ X^ibant fast a\ ^abt ic^ in :ter fßovvtbe 
|tt meinem it^tknäft 96^n. C. im alf^emetnen 
btTtitiitxtbtU 3« fter ^©eomettie ifl (te ater gr^. 
fier / ali in (er Slrie^eeit S>enn in nnfern i^ifi^ 
ierigen Seftr^tU^em fol^n bie 9>}aeerien inmt^dl, 
Befon^er^ o6er t>ie i^tfi^t m einem fo regeSoftm 
©emifc^e auf einan^eri baf man ptn bcm mm 

a) @. enmbr.fe.üBgetn.artt^metK. ZV. Lelninr 
1809 «ort. ®, IV. 
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ittm Mbttn femmt/ o^ttt |it toifftn t»\ti unb tiif 

lim anbertlGrunft^dDon ft^^t, M ba$ bit 93 er« 

faffer fte ttttc fo }u bemonfiriren sti»u$t 

l^abtti. 2>te natiitlx^t Sfnotbnung btt, @d$e/ 

b. {^ n>ie fle 5t<; i^efonomie 5eir SBiffeitf4:^afe nnb 

bxt ®ef(^e betf menrc^Iti^en (Sttctmtnipimlictii 

fovterrti fittbrt fi(^ tn feinem bW|e$t mir Mann* 

teil fie^rbttc^e ter ©eomem'e/ fonbern man i|i$^v 

1»o$nt| bie rit^ti^e £>rbnttnd berfe|6en ber 9)?og' 

ftd^eit ber Stktotift (tufjucpfern. 5&te metf!en !ßer« 

fo^ec ffdOen {ld|f auf bte gemaldge 3(ticrcri(4rbed, 

1bt((ib# ober fotsm abfc^reiienb bem f&tifpUk i^J 

ret Scrs^nser. in SBort unb ^om, ati ti^nn ti 

fo fepn mufe;^ anbere erfUren in btn S^orrtben: 

bie Gac^en fbOten «jn^ir anber^ geflalfef fe^n, aber 

(te |4t(ett.|)on bem @emHnUc()en nic^t aOgeben 

»öfieiii anbere in uneergefc^ren IRofen: bieferi>5er 

jener ©a^ fle^ire jmar gar nic(>t an btn Cht, n?o 

er f!e^e, aber er fei/ jur ©emonfiration b>8 

f^r^enben hot^menbis! S>k{t ®en>o|^n^eie tDürbe 

»eflett terawinter Slot^tt^enbigfeit ju entfc^ufbigen 

fe^ni mtnn nur babnrc^ btm tont grünblidjen 

fitar^emattfer fo oft bttlasttn Umflanbe abge^ob 

.fen toÄtbei bü$ bie erflen ©d$e/ befonber« bit 

Consrueni ber 2)tetecfei nur a)>adt>sifc^ betoiefen 

»erben iinntn, unb man btibalb bit Q(%mtt\t 

iit^t auf blreJte «e»eife begrinbet ftehf ^ 

(ommt ba^ )tt iener dtegeOoflgfeit oua ^^ * ^^* 

ttnarinWicftfett. ^'^^^ tiefe 

©ett gaftren an^er M mm ^ii^i^^^^ 
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f^äit M'^ftid^/ ^^ ttnb auf meldte (Beffe 
biefitn ^initln al0»(fcn «mben »tib bit 6d|re 
itt t^rcr natärlicl^en Ordituns mit ^tlitifäftt 
Gtrensf; ti>te man fit ntnnt, bittft 6en>tefett i»m 
btn tttinen. $rei Dctt ttn!9J^rt>i9en Seffefn 5ctf 
9lttcterieittf8(att6en< mternaN id^ duc^ bte Um» 
artotititf bit etmtttit pxbkftm^äif mld^t 
M {fbeiter Zbtil meinet Se^rbuc^^ 6ereiM t)oOeii# 
tct iß; unb t^ Qlanit jtmm Smecfe nac^ Xr4fiteit 
9tn&St stUifttt )ii ^abcn. S>ett it^tfi^tn tfl 
j^erbkf 5te ^efc^ie^te bttfilbtttf (of>\tl M migs 
lidft ani btn ütt^tn ftlbft stfdibpftf unb unter 
btm Zfftt pbilcfop^ff^iftHifd}tfSiotiitn btistf&$t, 
f»it in btm tt^tn.' 9lud) ge^t tüitbtt tint, toit* 
t0ü^l Htittt, 9lhi)anblnns totani, mldjt 1) eine 
ttitifd^t Unferfuc^ung üUt bit 93erfä(fer btv foge# 
i^annftn SuHitifd^en Elemente; 2) eine gröitMic^e 
S5ei[eu(^tung btt bÜ^tugtntXnotbnmd in btt®C9f 
mtttit ntbfl btt tUtd^ifttti^uns meiner SinorOnuttg 
*er &aii)tn tntbitt. ~ J^dtte ic^ nic^t« an6er< 
itt^an, ati bit Berfoipr unferer dttobfynUdttn 
it^vi&äitVf tbefc^e Don 3a^r }u ^abt ftd^ ^dufen/ 
unb f<4l nt^ttf floeiter/ al^ abfc^riften Don einah« 
btt flnb, fo töitbt i^ fe^r toeit entfernt fe^Ui 
Die {SRenge Derfeltot umt5t^t<^ern)eire pi Dernte^ren. 
StCetn ba meine Uxbtit tint sant anbttt ®efld(( 
^f , ttofär fd^ott Der erf{e t^tH itm !&etDeife btt* 
nen f^nfer fö QlavAt iä^ bmdb bic J^ttani^aht 
bti in>etfen nidfU unnit|e< |u t^n/ {umal Da 
mehrere Se^ct be^ erffen*fi^Dn auf Den {toeiten 
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fuoitid^ .Saliner t>0r tcv J^mnisaht ju ibxtn mb 
(ettJUi^n itt thmmi fäim ti mir inKcEmdptg/ ge« 
^tttDarttgen Slu^jus i^oraii^d^^en {u (äffen ^ nnb 
^iUi^ {u eroffnen/ ^{1 Jg^err SBuc^^dnMcr «&off» 

V^aefd^ip 24 SSDgen flr, 8 enthalt nnb 1| 3it|(r;, 
{often n>irt/ gefdOr^fi iikttif|m<tt «oiS. 

\?Sik ic^ aixr einen 9iu^iU9 ani bim t0tftut4 
liefen Steile meine« S^nc^ö fcer ^rdfunfl ^orleg«, 
fb glaube ic^ ^ier auri^ noc^ etn>aä anß ter tu^t^ 
gefegten SK^ianMung beifügen ju, muffen, ^etne 
Umarbeitung Der ©eometrie t>ttfibßt ndmlid) g^deii 
bie fa({ allgemeine Meinung/ ^a|SllfIi^t)ie@d0e 
fo t> II f mm e n jttfamm^iig^fleBt nnb 6eit)iefeii 
^hc, ba^ bk Ordnung berfeI6en nic^t o^ne 
SRac^^(;eit für Die ©trenge Der SBenoeife 
anDer« gema<^e n>erDen fot|ne. SlQFern Da0 ^te be* 
rühmten (Elemente niid^t DoHfommen genannt 
tt)erDen tonnen/ Uegt fdf)on bating ba^ Die <r({en 
Je^rfdge/ worauf fo t)iek anDer^ gcgrünDet flnft, 
nur aj>agi>gifc^, affo unt)oBfommen bmitfm ttKr* 
Den/ — Der ton ^etr. Siamu«, Don füobttt 
6imfon unD mUn anDern. gerügten COJdttael gar 
nic^t {ü geDenfen. UnD n>enn man gfauBt/ (inttib 
babt bit ganje ^af^t Der £e^rfdge «or fic^ ge^ü^bt 
unD fte in Die 15 Sucher fo gejlellt/ n>te mir fu 
babcn, fo n)irD meine Dorgefegte 316^nD(ung ^tn^ 
I4ngfic^ 6en>eifen/ Dafl-Diefe SBeinung ^oc^fi nn*. 
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mi^tfd^müöf) im nW in (am ^i((orif<^ gani 
fttlfc^ fc9f mb ba$ (£Mib , meitn er jtna stt^ni 
mit mttt f^r ttti^efcl^cee d^b^nbtH ^Ht. 9Bie 
^ittt btt Sirfaffer bn Data b\t &aä^tn fo un» 
mtxmnbtt tortfm fönnen? mic {. SB. ®<l|e tn< 
ett itttft 12te So(^ l»ewetfm thtmm, i»däf€ im 
l(ien itn& 3Un fltben f^Utm^i unb bttiU ~ S)ie# 
fe< Ure^I n)i^erfprtd^t freiließ b^miobt'btt^xcs 
tlniS>.f mldfti eine gröfe ^enge neuem @c^rtfl# 
(ieOer fiac^aebetet uni) iint tiod^ st&flere SJ^engc 
Sefer, wdd;e bie üueffe mc^t t^ruffeti/, 0eg(aiifrt 
^a^ett. Siaein baß Üb bti ^tMni tarn uni ^in 
nx6ft tk( gefren; benn er fogt {. i$« aud^ ton bett 
optifd^tn ©djriften «e« €u«i^ b), pe w4ren 
fi^tU 6emun&ern^n>url)i9er ©enauigfeit unt) n^if« 
fenfc$afrii<^er aSe^artblnng"/ t)a toc^ 6ie geiler? 
i^aftfgfeit ^erfeI6en 6efannt Qtnni t(J. ~ €ine auf 
dtt|(ere unt) innere ©rilnfte fleffu^te Unterfuc^unj 
^ai miä) ^bast^m üGerjcugt/ ba^ jene« aRujlertt>erf 
Mn tne^rern 58erfajfern bm&b^t, unt t^eiW i>or; 
f^eiW iu, t^m natii üttHiVi Stit (300 i^.€§.) 

^rtln« jil^re un« 6. 19. bk grftnftet unb 
SBerme^er ber £e$rf<i^ ber @e»metrie 4ttf r itn^ 
nennt btn J^ippottättß ani (l^ipi (mUüd)t 



. b) fflte «teHe bti IfitofM OboUl äu#|. ®: 20.) 

tirttnft'i§»tk,ii5 .9-««^iA( flirr 0, r»i autM ym^ mn r« 
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THt 

mit ötnppibti tint 9<rfMi c) pU l^ft$m$ 
Wildttt (titmtnU i&roiX^ alfdflte; bm Sco^f 
&^&Ut btiS ^t^tlibtit att teil ito^itett; mti^ 
^tmtmtl^t%lti$t (iiTifMÄKm^of} bmbt^ttt. 
kli b^ittm Serfafer wn €{emenfen rä^mtcr den 
S^etttioö ä. SJ^asitefla im» fast babti, tt b^ht 
bit &tmtntt fd^&n (xahti^Q) )tffammen st^tBt. 
2>em euf(i5 eni)(it^ fc^rei^e er ba ^ SerMfttfl {u, 
iafi et freit titelt ({retts genug (/4;tfA«iu0TigpO^ 
iemiefenett 64|en ttttti>i5erf))re(^(td^e SSetoetfe 
(d^yfAfTXTOuc Ä^oj'fiffic) tetgefäge Jaie. S5et 
*er Gammhittg ber Slemettte (avvaryetym tcl 
CTQix^a) baU er t>ieW t>on «ubo^o« jttfam« 
menfleflcBt (erurTÄ^Äc)* t)iere^ a6er tjoti 5^e4tet 
wKenfree (TfA«atrÄiw«yoO; iitit) tt>clter unten , v^er 
'la^e nur um ber 3ur<tmmenf{eIIuns neiden (ra^^ 
f a»C Wot) au^geti^i^Ie und ttic^t alletf aufgenom» 
m^tt/ fonfrertt nur fo t>te{ er für frie €(emenfe bebt 
(rauchen ttnnen" (oVä (rroix^ovt n^uvebro.) (?) 
aBe(4ie SJuc^er btt (SltmtnU wn Znbopot 
(lerrä^renr (40t f!c^ nic^t fo fc&«er entfc^eifreuf 
M ftKft^e btn ZMttt jum 9}erfafer haften. 2>et 



c) Sie Sremung t)On J^eittrtU« (Mem. de TAau!. 
d* B^riia 1748). M. J!>t>|»«fotrt ttttb Centpibti tint 
ferfpii feveit/ bat viel für M, miM^(ltftxli9^ (Mm. 
a« 1 Aud. de Berrm 1749) DjUgegeit emwente« mag. !Ra4 
Jowii. Scripit. biit. pliiloa. I. 2. |at e< im Slttertl^ume 
30 J^fpMfratdö segefen^ tte man »o^C bitrc^ Beinamen 
1lnterf<ve<^rn mitfte. 
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XX 



Wti^mm M ^- ^tmf«n d)« t}«^ btit iu 9. 
ten &ibofoi ittii^tt, (ann man Mi itfdfUift» 
lu^en 0ränt(it mb th<u^ @ttUm ' M ^oHui, 
iHtHiäittt mit btm ^n^lu, ^mt UitttUn, mm 
ti i^m tie ttt^erfc^ift in 5<m S«5ejc M €<irtina( 
3Baiartni oit^ tttdl^t (uft^ne^f. 3>af fernct fta< 
iüH S6' bm tubofoi ^m IBetf affer f^abt, ift<a»i 
einem «»n ^ooc Mi' Mttti J^cMbf^xiftttt,i»i^*t* 
^gefieaten iSrtefe Oe^ $(cd^tm(6.eö an^en2)o* 
fit^ett# »or feinen ISäc^em äiei: tte Xotii unft 
ften €9Hnt>ec ftar; bai Ute mb 13te gj. o6er 
maifett »it an« innecn ©rdnfcen eientemf«I6en 
Serftfffer beilegen. €nJ>ri(^ fann a«^ nac(> anNn* 
tanken ba ^nttui bai 2te ?d. »on Sut)oj(o« fcpn. 
Die 64§e, »efc^e bai l(?e ««& 3fe S5. eut» 
Ralfen, »o nic^ fcie SSÄc^er feltfi, »ie t»ic fte 
ifyab^, Unb aus ^«fd^tc^tltt^en ©rßnben nnlireiti« 
Die atf eilen. 2)a| fle 5ie 2lr6eitm t»e£ tton obtt 
Z^tnbiai fepen/ welj^e JJroHtt« «wd^nt, i(l 
jwar nid^t tewei^fiar, a6er aw^ nii^t uttmögltc^, 
^ie entsaften ^auptßdfüify t>ie@d|i; tercnSrfi«« 
tnns an&ere@c^riftflea<r Oem t^aUß, ^9tfya^ot((S, 
Otnopibef, £Mt« unfc anöecttiufc^reiben, mlifyt 
f4mttirti(^t)ot jenen Wten. 2)er 3Jnf. btS Ijlen 
55., »ere(>ec Oen 3Jewei« fced p^/^agorifc^en it^u 
fa§e« jum.3tt>ecfe unD Sicfe ietite, ^at bU «o» 
feinen aSorsangern etfunftenen ©d§e fo fi^arfflnni« 
jufammendePeirt/ ali mm ti in jenem geitafter 

a) ttetoftt tfr Cfemcntc bei €u«ib a. t. «r§r. 
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tanm ertiMrfeti (oUtt; unb bit 3 ttflm Suf^dien 

flnb n>a^rfc^(iRltc^ fpitttt 3af4|e e> -^ ®a|l et 

attf^ SSerf. beä 3ten fB. fi^nfinntf rnuf man {it« 

$thtnf n>enn man annimmt r ^af 6tt fp\utt J^tc^ 

miiitUt Der &emmtt manc^<$ stinbttt mb bu 

fonbtti&* 16 üntcxQcfdioitn, obtt toit fSietaf) 

wftnt, Dcrfdrfdje ^dbe. •— !8on ftem 4een ©.y 

«»eic^e« bloi^ufQabtn ne6f{ i^ren Sluflöfungm 

3» unt) regulaire 4^, 5#/ 6» unb IS.eife in und 

ttm ()en ^ftreij (u Uf^vtibtn (mit bm ^ttb wieber 

f»erfd(f(^ten S5en>eifen) ent^dle,^ nennt flc|f ^üfh 

|>tt« feI6ff alg aSerfaffer g). — 3)a« 6ee »., je* 

nytf iänger a(^ t>ie 3 erften mb bai Sttf tbmtn 

• xoxt wegen t>ie[er/ fd^on Don ©imfon ^inldn^Hcl^ 

nad(^itett>iefener ^dndtlf btm S^erf» bn Data nid^t 

ieilegen. ^eboc^ t({ e^. möglich; bafi b\t erften 

30 <5d$e Don. (Sufftb ^errd^en/ wo}« £^ei>n erfl 

(ie mangelhaften SSeweifHiefertc; t)enn baf^nHU^ 

an^ (u ben Patis b\t S5e»etfe ntc^e gemacht 

M^/ f<>8^ )a'^a|>pu^ au^trilcflici^. — 2>ie 3{e$« 

ten@d|e finb a^er^uga^en Don S^eon/ welcher 

^c^ felftfl a(ä Serf. berfe(6en unb (ugfeic^ a(< 5er 

Jgkranggeter 5er gfemente nennt h)> . 

c) Snrc^ biere annale Mft ft(6 ber9erf. 5e^t#eit 
15. (ei((t ancb r«esen ^va Serwurf ber J^oHeroIbgie/ mef/ 
0en tl)mip.9lamu6(Schol.maih.L.Vlil.) niac^t/ ent Wttfbtee«. 

f) Exercitt. Math. p. 386- 

gVColIectt. Math. L. VII., »0 er Qi. 4. lt. 5. etttrt 

h)' CommeDt in Gl. Ptelem. Almag. Batil. 1538* p- 50. 
At^t%rm iftif ff rif f»}#rf4 tjv» rr #«;(;f «ai^» ir^a$ rf 
Tfi^M rav c«rav ßiß/aw» 
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XI 



Sit S^M« und 9ap|Mt< 3^t^ ^efiantcn tt« 
(EUmtitt au^ 2 Sammtenseti: Die 4(lere, metc^ 
^Pftt« a. «. O.V ^5«TÄ o'To#;t*'* nenne f on5 
We noiete. 2(ene en^kle tne er^en 6S5tl(^er/ 5icfe 
frfgaim mit t^etn 7tettr toelc^cjta^er auc^mtt&ett 
ttflm @d$en (;mer neuem Materie anhebt. Sine 
gleiche 9(rt teö ^^xtmi tm 7ten/ Sten unfr 9ttm 
Sbutlit nnb dememfc^aftlic^e 2>eftnttianen fpredl^e» 
bc^nr, ba$ triefe .3 S&iic^er ba^OBerf eine« 3}erf^ 
fei^eni n^eldj^e« jeboc^ ata sefi(^d^tltc^en Oränbeoi 
t»ie( dUet; atö !^eon ttn(> t)on Mefem erfi unter 
t)ie Skmente gefeite jn fei;n fc^eint iDagegen be« 
{{e|^t to« lt)te S5uc^ au« mehreren %b^anblunstn 
tjetfc^efcenet Serf. 3>ie erfle wn ®. 1. 6i« 27. 
ifi nac^ @teBen be« ^atlui )u fc^fkßen fe^i: alt 
mb n i^e unma^rfc^einüc^ twn S^dtet; 5te {meite 
Don @. 49.-73. i^avti flefc^ic^tftc^en @rAnDeit 
junger un& bit btittt iwn ®. 86. 6iill7. fd^etnf 
mi Innern ©rdnben bon btm Serf. der jmetteii 
f^erjuru^ren* S>a^ 5te 2 (e$eern Don (guHii tinfr 
eben bie Don ^totlni ermd^nee meitere %uif&^tms 
der arbeit de« Sf;edeee fe^eiif (»ennonber« biefet 
der SSerf. der erf{en ifl> ^at nic^e« er^ebfit^e« gegett 
flc^. Sie dojiDifcben fiependen ©tdtfe find fpdtere 
Sugoben; ma^rfc^einlid^ Don S^eon eingefc^oben.— 
S)a([ endli^ 95. 14. und 15. Don ^pipfitlti 
^erru^re/ {te^t in unfern Seiten töo^f fHitmanb 
mtfyt in 3n>eifef. 

Sluf diefe «S^anpter^ebniffe meiner Unterfuc^nt^ 
muff ic^ mic^^ier befc^rdufeui bedauernd, daf 
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n» 

ttt (pt(i$ nidft dtflatttti mtttte ®rAn^e aüif&^f 
H^ }tt enMtcfelm -^ !Benn aber iftte Sfemetiee 
liiie ®amm(ttits Mn Urbeitett oerfd^iedettev 9ttf, 
aui uvfdfiebtnmStittn fittO/ fo tann tßbtnXttUß 
ttct tcr 6ef(^tc^te btt ^atf^matif nid^t totmJbtttif 
tvcnn fie nt(^t tn ter Ordnung fielen; in toelc^e 
fk ein Sßerf* ^&Ut ^ttttn tbnmn* <-* Sefe^t a6er 
attc^r fte todren da^ 9Ber( tinti Serf* (^ufanu 
tticn(ir$er^)/ fo. (innen mir an feint Slnemaitberrei^ 
Inngder (Sachen nidft debunben fet^n, tpenn fle 
btt Slütnr ter iffiiffenfc^aft nicfyt seni4ß ifi/ nnO^ 
tie ®d^ 5er gehörigen SSegriintuns ermangeln- 

9Bie ic^ nun bit SDiaUtitn un5*@d$e mit 
fßermeibung 5er berührten 9tf4nge[ ju ordnen ter» 
fitc^t ^a6e/ i^ anß tiefem €nfn>urfe und der t>or^ 
gefeiten 3n^altöan{ctge tiar. S)ie au^fii^rlid(fe 
gtec^tfereigung diefer €inrtc^eung im cin|e(nen/ toer# 
äft den 2een ^Ibfä^nitt mcinerSibr;andüing anomale, 
toftrde ^ier ni(^t Slanm genug finden/ und eine 
0derfI4c^(i($e thnntt Uiii)t |u ^if tyerßdndntffen fd^« 
ren.. SJem griindltd^en $rtifer miirden äberdie^ 
t>te(e metner Scmerfungen mä) uNrffufig ftpn; 
ba^it nur noc^ einige menigc 

S>a die ®eomelne iUidjfam mit tdreft SBur« 
|e(n in dem SSo5en der ^etapj^pßf ^dngt, fo^aDe 
i^ die der ©eomctrje dedürftigen metap^pfifc^cn 
Gd|e/ deren 3$or^andenre9n in der menfc^Iic^en 
Crfeitnttti^ die ^at^tmatit m'oet demeifen tftnn, ^ 
mä^ )tt dett^itfen ^atf in einer Sinleifung torauf* 
gefhfff. 2>dttt ge^drt and^ die fSorfleSung de^ 



Digitized 



by Google 



^atalUliimni M tintt urfjiribiaUc^ m »n» 

auc^ Aant geMmmen^f; mb eilkdtbai^ip 
lm$tnbttf»idtn S^crfu^^i bit ^avaatümim in 
btmenfirtrcnr foemtt mm immer noc^ niäft atif# 
^6r(| tUn barin / fraf man etnfii rnttap^p^^nt 
etßtn^ünb 9eome(rtfc^ l^art^nn tmO. IDie fdgfp 
nannten (Sunibifc^en Slyiome kommen in meinem 
i&oc^e aM foI(^e nic^e Dorf meil fte feine finfr. 
S)iefe^ ^a6e i^ wn btn btt aOgememen ®xb$im 
Itl^xt 6eeccfent)en/ nnb ba^ fit Don €n(Iib nid^ 
^rrrä^ren thnnm/ in btv ^otvtbt {u meinem ic^u 
kttd^e 6. 131. K. geieigf; 5a^er äi^er tie tte @eo* . 
metrie btfmbtvg ange^enfteii/ nämlid)^ 8, 10/ 11, 
12 nur noc^ {u reOen if{. fR. 8. fagt/ genau tti6er^ 
legt/ gar n\ö)tß; mb bit Weßerfegung btß SSJorte* 
d^fjto^mbmä) //beden" i(l tcvöeomettie ganj 
«nmdrbtg. N. 10. ijl ein ^e^rfafe unö Don mej^ 
* rernaBaf^emarifemttttc^^aWfolc^erawfgejießf. 3Ny 
ne(({ <&en 6ten nnb 7ten/ i^at fä}m J^eron aii 
Grunbra^ Dermorfen/ ^todng aber ne6({ ben 
Htm unter bie ^oflufate gefe$f. Slamu^ metnf/ . 
£^eon fyubt i^n {uerfi unter bie %tome einge« 
fc^oben i). Ueber bai litt Sljnom ifi nic^t« n^ei* 
(triu fagtu/ aliba$ ci untergefdE^oben tf{ (pitma^u 
fc^inlic^ ^Ue). ©er S8er f. berS^eiflntt tonen pflegt i v tä) 
tfUT<^ r?n7rtiq> nidjt au<{tt(affen: tfeberbief iß 
ba^ 3ufammentrefen in^ mtnbtidit (e^We/gotf) 
iKrUngerter gi nien //ttnfjnn^^ N. 12. mufi anbertf 

• Ö ScboL V4tli. L. VIL p. 158. 
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attfgefprod&e« wertem; f. §. 10. b. — ^ascgm 
^bt idt emen anbtvn (ogtfc^en ®ntit5fa| §v l4. 
nt(4f tDesIalfen fonnen/ ti^rc^erin aKen 6i^^ertsen 
te^riA^ern {mar anirnttibtt, ahtt imhlfnlid) nidft 
Mfstfltnt toirb. &th^mt^tili ^abti^ bit ^mb^^ 
lu^tt S5en>etfe btiMyalittif hti mehreren aber bit 
fttr$eflett getod^ft/ j. SB. §, 97. SBi^foeihn ^nt 
f|e aber ouc^ sanj mesgefaffett/ unb nttr> bte $4» 
ciHrt/ aui ml^in fle entnommen n>erben thmtn, 
mit ffe, t9o >a< 9$uc^ )nm Untertic^te ^gebrauc^t 
ivirt^ 6ie<Sc^ÄIerfeIb(lfin5en fotten. — SBie 6ie 
apadosifd^en f&emeife i^er'mieten finbf erfleht 
man am beflen Mi btm S3uc^e felSf{. 2)ie SSe» 
letc^nung (er {inten/ SBogen; ^inUl ic. tfl (te t>on 
Carnoe in r..g^oin^trie de position gebrauchte, 
mld^t mir bie bequemfle fc^einf. 

€< to&tbt mir angenebm fepn; t^enn ti mir 
nac^ ben UrtbeiTen unbefangener ^^enner ber ®acbe 
einigerma^fen selttugen n^dre; tie®eometrie in lo» 
Sif<^$f9ftematif(^er Orbnung aufiufleaen, tpomie 
fc^on ^. tJtamui umging, ^nbm i^ aber ti^obf 
f&^tf baf fld^ manche aRdngel in meinem 93er# 
fU^e mrben auffinben laffm, fo ^<ibt i^ meine 
J^erren 9lecenfenten {n bitten; mic^ auf fofebe mit 
^r^igen ®ered^ttgfeie unb Jf^umanitdt aufmer^ 
fam {tt matten/ btttn ic^ mid^ bei bm grdnbßt» 
eben SSeurtbeilungen meiner frilbtren Schriften mit 
fc^Ibtgem 3)anfe erfreue. 

granffurtb a. b. £>., im ^nfi 1822. 

Der 85erfaffen * 
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3 » 1^ a l t. 



^ ©eometrie t)oratt«p:§f. *"§. 1. — 14 

Som Raunte tt(er|auDt $». i 
fcttcir. f. 2. ©renie«. §. 3. »im 
mh ^nUlt. §. 5. €intf^et(ttnd he 
Tühe unh framme. §. 7- — 8. S 
9. — la foftrfa?. §. 11. ®rttti 
f. 12. Mfbit 9tflum9»rfleUittigett an( 
ftit ^^ tlelwretn#tmmuita §. 14. 
€r^er mfi>nitt, Soit bett gerabeit Stnteti mä iMt 

utib 9m^ (20ngtmetrie.") §. 15. — 45. 
A. Soll betf Jlnten tti JE)tnßc6t tbrer £aneii. §.16. — 40. 

1) ajo» bttt ia^en her iinUa ubttJ^anpt. $. 17. — 25. 
a) iweter £i«ien f. 17. — 20. 

n) brejer ^ |. 21. — 22, 
O »icr / §. 2% •- 24. 
rf) medriwr / |. 25. 

2) ajoif ben £adeii ber £wieö m be? JhretMegreitiitnj. 

§. 2o. — ' 40. 

©runbetdenfcbflften be< ^r. §. 26. ~ 27. tinienim 
^ J^^L^''^\r ^- ®^'«W im Ar. §. 31. . 
/i) StnmmnM §* 32..- 33. b) fJert<)Memiiifer §. 

?i.T 36. c. Joifgent ». §. 37; — 39. fatdU 

(eUtnteif tm Ät. $.40. 

?*/i^^ *!i;^'^'^ '^"^ ajinfcf« i» ^itiMt i^m ©rife. 
^. 41. — 45. 

• 11 ^^^nmaa^ §. 42. ^oafMhi §. 43. 
^ 2) ^tnfelmoaj §. 44. ^nfttmente haiu §. 45 
£!5f;l^7^i'^*^*5^ wn Hn m^miutntn manu 

mittiej §. 46. — 144, 
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A. n in ^inWt itrer ©eHaltin. \. 47.^111. 

] einietoere^rnenftbcrfraait $. ^.— 92. 

Er. §. 4a. -65. 

r §. 66. — 76. 
«§.77.-82. 

t §. 83. — 89. 
3lQ 92, 

2')Wm^tm (ireiAgetalteter ((!taK<*eO f W. in •«# 
genfettwer ^eiiej^ung §. 93. — ill. 

a) bretfeittger §. 93. — 106. 

b) tiierfeittger §. 107. 

c) mlUitm §. 108. — 109. 

dv «reife §. HO, — 111. -^ ^ ,, 

^. SBon ben €beneii in J5>infi*t IM 3nWt« oker«r«|# 
€. 112» "-" 144. 

l5 »om 3n^aUe emjelner €6ene« §. 112.— m ?>tt/ 
taUeloijramme unb ©retecfe §. 112. - 118. 3rregtt/ 
laire. l 119—122. «eöulftire.|..123 Äretir§ 124.K. 
2) ?ßer8Ui*uirg ber ebenen tn 4)in(i*t i^re« 3noaW. 
§. 129. — 144. 
ä) gleicher. §• 130- — 134. 
b) ungtcic&er unb if)nli^v^ §.135. — l^>-^^_^ 
»r i 1 1 ? r 21 5 f * n i 1 1- 53o« Den Ä Jrperriitnien C©tereo^ 

A /son ben Ä5r|)err4umen in Spinnt j^rer ©eftattcn- §• 
146. ISO. 

1) ^etracfttuiia einielner Äorpcrriume. §• 15Q. — 17I7 
, O «prtömatifc^er. S- 150. — 152. 

b) «öiramoben. §. 15S. — 156. 

c) regiRatrer Ärur. §. ^57. — 17J. . . 

2) ?5etra*tung Der Slawen Ut Sotpu i« gegenfeuiger 

B. l8o«^e"n ^Äperriumen In J^inj!*t be« 3rt«W ober 
©rJfe. §. 181. -^ 210. , 

DSonbem 3n6alte etntelner Äpruerronme. §• 181.— 197- 

A) »rilmattfcber. §. 181- — 185. 

b) ffltram^ben. S- 186. — 189. 
. «egttUirer Ärpr. i. 190. - 197. 
?) »ergle{*ung ber «Sr^erraume. §. 198. — 219- 

•) gletdjer. S- 199. — 203. 

b) imgleic^er. §. 204. -"2ia # 
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2)ie Geometrie. 






€ i n ( e 1 1 tt n 3, 

1« JDa^ 2>enfen t)er.Aor)9er btx tSiatuVfi^ 
um 2)afein nac^/ i|i unferm Serflanbe mitte(i{ eu 
ner freien mb reinen ®rnnbt>orf{e0ttn9 m6g« 
Itd^r t9ef(^e tt>tt ten Stanm nennen. Der 2fn6e« 
sriff 0er (grfennenifre, o^elc^e mir t>on tem9laume 
erfanden f innen ^ im Sttfammen^ange maöft eine 
Sßtffenfc^aft ant, mtäft bie Geometrie senanne 
t^irb. 3n fofem 5a^er 5er Staunt 5er ©egtn^anb 
5erfe(6en i^, fo ^a(en mir t>ot aUtn tfytili bit 
Ureigenfd^afeen 5e^ fRaumif t^eiW auf »etd^eSBeife 
mir )u ben frfenneniffen 5ai>on selangen in S5u 
ttaäjtmQ )u jie^en. 

2. J^iejentgen €i&enfcl!^af(enf meiere unfer 
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2 . ^inUitms 

^tnhtvmi$th atnflliAumt üttstmm toa^tnimmti 
fttiD 

Uni ^eä diatxmiiHi naäf alltn SKic^tungen; 
t>entt er ifl rine freie JBorffettUiig. (§. 1.)} . 
K Un'en*Cid>e ®e9>ett|*arfeit/ au^ i)em» 
felbeti ©runfccj . 

c. (Sfeic^artigfeie/ meil ter Slattm (Vereine 
Sorfl<«a«j ift (!• Di- * 

d. Butistutf tiycil er atö <m ttnuneerbroc^e» 
ne^ flletc^arrise^ @an{e ge^ac^e tDerden mulf. 

3. Mti tum, toai Jbtt mtn^idft S^erflanO 
)ttr beftimmlen €r^ttittn>f btindm miüi muf 
itmei^ol^ (ctltmmter ®ren{eii brntm, mithin 
üud) Me SlaumtJorjleÄungftt. S)a^r ftenfen »ir 
ben iR^r|)errau4n t)on SUc^ettr bte gMd^en 
t»on£tnteii/ ^ie Linien »ün ^untttnbtQtmit; 
btt ^ttuft oter i|l felfcfl We ®renje oOer au^ftef^* 
nung. €r tfl (a^er (eine fSorfieattttr bei fStaumii 
fonbtvn fsioi im 3l<mmt. ^\ 

4 Unter tot btii imtttäitdtattmt^orffeattm 
gen: fitiie, gfdc^e tinfc Ä^rperrÄUm iff id^r We 
{yiie t)ie einfac^fle^ und ^^ nur eine t^i^tung 
ober 2>tmfn^on/ mtldtt^jt iins< ^eift- ^f 
fie misf unfer Stfenntni|i4>erm&gen/ naä) mim 
i^m eigent^ämli^^en ®efe|e/ tie ä6n$^n )urti<f» 
fähren. 3>ena o6gIeicl(f tergldc^en« unb ^drper«^ 
roum innerj^a(6 feiner ®renteii nae^ unmblid) t^iu 
(en tHiitftunsm mt^gefre^nr Qtbcnitt mtbm fann, 
1b fattn (od^ unfer SrfennenifliE^ermdgen t>eit 3l4c^q^ 
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©ttleimtia 3 

tanm nut ttoc^ 2 tHii^^tunstn , UnQennbfdvtittf ; ?^^ 
tot iKorperraum a6er n^c^ 3 2>imen(lonen/ Sdn^C/ .^« ^]^ 
S$ teste ttttl) J^o^e in feine &mciü bthmmm. ' ^ 

5. S(ff( trei 9(rten t)on9{aunii>orfteDttnsen aitt 
finnen in {meierlei J&inflc^l in fScttadftms gejoi» 
gen merken: 

a. e^ f5nnen nemlid^ Linien/ ^liättn nnb Xbts 
pefrä^e unenMid|^ tielerUi^ Sagen gegen ein» 
anber ^a6en C^« 2., a. b^. S>ie mannigfaltig 
gen Sagen btt Sinien (5nnen bm gldd^en/ in 
fofertü^fte t^on jenen begrenzt n>er6en/ bciiUu 
d^en bie Sagen 5et @ren{f[4^en ben J(irper^ 
riuttien unenMJ^ t>ieleHei @e(l alten geben. 

b. 3eber begrenjte Stanm mu$ tint getoiffe SRenge 
feiner SIrt entölten, b. ^. einen gemiffen 3n# 

^ ^alt 06er ®r6fe ^ben. 2>iefe aber^dngt 
t>on ben Qirenjen ab; toclöft ebenfaOd Sage 
ober @e(lart nnb ®r6ße ^aben. Daran« tt^ 
Umtn toitf baf man bie Sage ober ©effatt 
ber Slinme )tt be^p^ten ^atf bet^or tban btn 
3n|alt berfelbett ttliterfu4en lann. 

6/ S^ac^ btn brei Sitten bon Staumoorfleauni» 
«wCf. ^0 i^^f*Ä^ nun bie ©eometrie in 3 
J&attptabfc^itte/ mtb $at ba^er 
I« i>on ben Sdngenrdumen ober linien 

, (Songimetrie) 
il. bott ben Sldcfeenrinmen (fJtoiimetrie) . 
III. Wn ben Äorperrdnmen ((Stereiimetrie) 
)tt ^anbtln. Seber. berfelben <^ber ^ot (mt @e* 

3i 2 , 
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4 (Btnkitms. 

Qcn^nbt mtS) $. 5. i»Hbtt in itotittUi J^in^iitt 
|ii betrachten: 

A. in ^infU^t btv iast o(»et ®eft art; 

B« ist j^nfl(^e bt^ ®t^aU^ obtt @rifie* 
7, & ^nb^t abtt 6et ben tAmmwx^tUm* 
itn ter Unterft^ieb ({att / ba$ fie entn>et)er gerade, 
tbtt ftttmnt f{nN €ö n^rten nimlirf) öie gld» 
c^en entfi^eber t)on ^tabcni ober f>Dn (mmmm 
Jinwn/ bie Äirpec entweber t)orf ebenen ober frura# 
mm Sfdcfyen begrenjt/ unb bte Sihvptt ftlb^ finb 
ene»eber gerabe ober frnmnr. S)ie Söorjieffungett 
be* ©erabe* ober Ämmmfetnö finb in nnferm &-^ 
lenntnif^ermoden urO>rnns(i(^ Dor^anben wb Uu 
tier toeitern Srffdrung fa^id* 9}ac^ t^nen (äffen 
flt^ We SRaumitrten (4. S.) in 2^aupt|{ofen t^et* 
Un mb ti i(l beä&dfr. bit »iffenfc^frlit^ . S5ei^ 
trat^tttng berfelben &on ^meierlei fdtt S)ie Untere 
f«d)utt9ber frurawen ober bebarf ber ©efege berge* 
raben; ba^er bie {e|t<re f>brantfse^en mu0/ tt>or4uf 
^ btefeä ?&ndi befc^r^nff. 

9f nm. l.tDte aetoo^nli^en (grfWruttgen ber ge* 
raben Linien ate : fie fep bie/enifle, weft^^e in aU 
len'Sbeilen ebenbufelbe Tiidjtnns (?) bu 
^ilt; ober ber Wtjcfle 510 eg (?) jtoifc^ett 
2 $nnftenicfe$en bie gerabe Linien fd^onoor« 
^ni. Bon ber 4xnmmm l&^t ißdj btbi fa» 
gen/ ba|l f!e in feinem X^txU gerabe fep. 

1.2>ie £e^re ton ben geraben Sldumen 
^enne man gewo^nli^ (Elementargeo* 
,Mttt\t, bie t)on ben frnmmcn aber bo* 
^>ere ®eometrie. 
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8* Zimäf Ui ®tvabcf ober Ämmmfein ber 
?3latxmt>otfttUnnstn aUt wirb bai ©enten ber 
fKiumt itbmt. S)ie »ebingungen beffelben 8e> 
fem ®d|e, bereit (grfennfnififlrtmb bte ©eorne* 
trie eben fo wenig nac^weifen fanitf aW ba« 2J«>5* •; 
^anbenfein iener in ber menfc^lic^en «rfenntaif 
mH; mldj^i ba^tv ber gRetapftpfl^ jufomme. 
S)iefe eagk bejie^en fi4 ^^^^f* «"f ^^ einfachen 
Üiaumt)orf!en[ttn8en an fid^/ t^eiW in fofern (ie 
anbere begrenjen. (§• 30 

9. 3nbem er|lengaacgereenfbrflenbe3©^ej . 
«• jn)lfd5[en25pttnfeenfannnur einegerabe iinteft L 

aber unenbK^ Diele frumme ftatt ßp^eii; 

b. bttrc^2 ^nntU ifteine gerabe «itjie Sejlimmef 
jur SBejümmuna einer frummen äfütx ge&ä* 
ren mehrere; < 

c. eine gerabe j. fann nic^t; tt)o^ aber eine 
frumme, in |!c& fclbfl juriicKaufen. 

10. 3tt Jg>inf!c^t ber SSegrenjang aber finbe» 
biefe 3 ©d|e flatt: ©ie SSegrenjung , 

B. einer 2inie forbert »enigflen^ 2 fünfte; ^ 

b. Me einer €6 ene wenigfien^ 3 ger ab eiinien, 
aber nur tint frumme, wenn fte in fic^' felbjl 

junicc rauft (§. acoj 

c. bie einc^ Xbtpttß wenigflen« 4 €6enen, aber 
nur eine frumme gWclje, welche fic^ ,jufam* 
menfd)Iicgf. 

31 nm. S)iefe ©age machen gfeic^fam bie ©ren je 
jwifc^en ber SJfetap^pflf unb ber ©eomc* 
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6 (^tnleifting. 

trief mb mtbtn^ in fofertt fic^ lSd|e btt 
Geometrie auf fle Qt&nbmt auc^ @tu\nbt 
fil|e genannt. 

11. Wti nun v^ai n>ir t>on ben 9laitmt>ot« 
^eDangen }ur 6ef{immten Srfenntntfi bringen, 6e^. 
trifft J)ie (gigenfc^aften fterfeften enfmefcer in J&in* 
fic^t ber iagt unt)@e({a(tf o(er in ^infic^t frer 
©rife. (4. 5). 6ie jinb enttoefier bit not^wen* 
bistn ^tttma^k btt dlMmwxHtÜunstn fe(6f{ 
(©'rtinbeigenfc^aften) mb unmittelbar 
Mar (j. 95. ftaf ein Sreierf 3 etittn ^at k.), öfter 
t^re ©a&r^eit Up fic^ ani fe&on ali toafyv ct^ 
(annten bemeifen« S)ie Urt^etfe dber (entere 
»erden ie^rfdge genannt. — €« befielt fta^er 
bit Geometrie auif einer ^Stei^e t>bn ^i^ertf t»o 
btt €rfenntntfgrunft eine^ jtbtn in einei^ t^or^er« 
ge^enften liegt. 

12. Um aber ü6er einen ©egenflanb ein Uu 
t^eit faaen ju tbnntn, erfordert ble SRatur unfer« 
«rfenntnifoermigen«, 5ag »ir i^n mit einem itn* 
dem gfeid^artigen d er g I e i <^ e n. SSBoßfen toir da* 
ffev über die «age oder ©eflalt einer Dlaumdor* 
Jlettung urt^eilen, fb muffen mt pe mit der 
4age oder ©ejlalt einer andern gleichartigen t>er* 
gleid^en und edenfo ift ein Urtjeil üder die©rÄ([e 
derfrtden nur durc^ SJergleic^ung mit der ©rige 
finer and^nr^rejd>artigen moglic^. 3)arum ft&^t 
Pc^ mf^t Urt^eil auf den aOgemeinen @rundfa$ 
der Sergtrid^ung: einem ©egenpahde A. 
fommt die €igenfc||aft eine*.Airdern B* 
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tnttotbtt iu Pbtrnii^tj tinbtittti ifittiM 

13. S>itftt ®ii|wiiif tOte ®9f tifd^feett ft<e 
ftattmt^orfhSongeii/'Jii fofern fte 9esen^inb€ tut« 
fkrer (Effennttttl gut/ ($. 110 animaibttf ^ti$t 
nun fo: .zr^u/r 

1) in ^ttffc^t htt ikit tttib €k(lan (i 5. «.) 
a. einten ; ^(dc^en oMr'^MI^raunie' ^btn en<« 

n^e&€r gleiche -fd^e^-i^o ^e einander p«^ 
raUel genannt meröen« oi^er nic^t; 
b* ^idftn ot^er J(tir)><^rSttme ^aben ehtli>ebet 
Sletdj^e Geftdft/ m^t etnanber 4^m 
(i(^ Reifen; oder ntc^t; 

2) in J^inlid^t ber ©roße (4. 5. bOr" 

a. gletc^artise 9t4ame |»a6enenM<dfr gleiche 
@r6|[e (find einander 9(ei(l^)r oOer ni(^t 
(I. {. 22,*); 

b. gfeict^artige Stdume ^ä6en entmeder $Mäftt 
93er^dttntfl )u einander i too fle einander i)ro» 
pfrtionel find (L $• 4D.)> oder nxäft 

14. 3ur (Srt>nntni^ der reinen UedereinfNm« 
mung gedachter ©egenßdnde, oder deffen ©egen^ 
f^ei(, aber bedarf unfer Serßand eine^ aKsemeinen 
Unterfc(^eidung4grunde< oder i(rieerium^. Z>iefe< 
tft der aSgemein gültige Sag: fülle m, toai un« 
ter gleichen ^Bedingungen gedad^t t^ird, 
mu{[ gleid^e^ ittfommenf totldftt 6a| auf 



«) I. (ebetttet metti tebrbtt^ btt retiten 9tatbifU k. 
£b- I- «erlitt I8i7. Kea(f<(tt(»ittbb<»iblttng. 
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8 tEinleitung] 

tinfem ficgtnflMb ansf^tnbtt fb ^tft: 9(1 te 

9laumi>otf{enttnden/ toelc^e unter altu 

äfin f6tbin$nnstn gtba^t tixttbtnf mttf^ 

fett fileic^e eisenf^afttn ^a6ett. 2>ar4ttf 

grünben fi<^ «Be t3a@e')>er'®{eic(^^eit Uu6 

ti>ei(; Q>entt eine gen>iffe StauntDorfleOund A. einer 

andern gUic^rtigen & in genHffer ^nfk^t gleich 

if{/ ütti^ B. in'^^i^x^f>itk'J^in^ö)t gleic(^ A., 

f» (affenjic^ au(^ iiile.^M^^^t ©(eic^^eit 

rein unjfe^ren. — 

ainm. ^an ))fl^ fimfi die £e^ren der ®eo«^ 

metriein {n>eier(et ^orm a6}tt^ande(nf ndim 

(ic^ a(5 ?e^rfd§e unb 2lufga6en. 3ene 

f!entman aW gefunben auf, unb 6enjeißt fle, 

6ei biefen jeigt man bie 2lrt ber Sluflifung 

*^ *^ unb l^tttil^re Siic^tigfeie bar. 916er ali reine 

. . SBt'frenfc^aft ent^4U bie ©eomefrie bloi 

{el^rfdge; bie Slufgaben baritber flnb @ac^e 

. ber 9ln»enbung berfelben. — fHixi mclen 

, Je^rfagen.lafTeh ftc^ weitere fofgerungcn ma* 

^en; wldjc {War auc^ £e^rfd^e ftnb^ a6er 

gew6(nlt<^ ^nß^i genannt werben. 
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Crffcr libf(b^itt ^onghticfrie. 9 



93on ben s^t^^^^n ixnitn nadf.iast unb 



CS f tt I e <. f tt tt g. 

15. Die ©orffettuns einer geratert litti^ (fl 
itnferm S^erf{an(e nur baöurc^ mb^lidi, ba$ i»k 
0on. einem angenommenen fünfte a. (gtg. 1.) mt« 
ber ^f>vfltUms btffdbtn mäf einer Angeninnmeit 
nen geraben SÄic^tung fore9ef>en (^. 70 ©enfen 
ii>ir fie auc^ in b. fcegrenjt/ fo fonnen »irVon i^ 
te^anpten: 

. a. Oaf itt^ifc^en a. unb b. nur biefe f.in{tge 
scrabe i. Qtbadjt »erben fann (§• 9; a.); 

b. baff fb tot^l in i^r nntnbliiif t>ieU atri^ere 
©xtnipmttt angenommen «»erben fonnen/ a(^ 
aud^f ba|i fie in^ unenbli^ t>er(4nsf rt toerben: 
Unn (i 2, b.); 

c. bafl bnrd^ i^re 2 ©renjpunfte i^re {dnge hu 
ftimmt ijl (§• 5, b.) 

!8ori i^rer Sage unb @rofle fonnen toir a6et 
nur bann ure^eileuf menn tt>ir fie in 6eiber(et J^m 
, fi^t in Sle{ie^ung auf anbere benfen (§. 12.) 

A. IBonben Linien in ^infic^t i^rerSagen. 
16« Um bie fage (»eier Sinien ju erfennen^ 
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10 Crfler Zbf^nitt ^otigimcrrie. * 

mäffeti totr 6ei^e in e6eiit)erfe(ben €6eitc ^eti» 
len ($• 120 3)tefe (E6ene fönnen n>tr aber tnU 
tt>e^er ttob.egr.en^t ober 6esren)t annehmen« 
S>a^er fonnen n>ir bie iadtn btv Sinien ntc^t ttut 
Abtt^aupff b. ^/o^neSltlcffk^e auf i^re SBegrem 
{unsf foitbern auc^ ittnet^Ib 6e(ltmmter SBe-^ 

1) aSon ben iastn btt ünitn übtt^anpU 

17. 3n>ei8ittiet|^abettetten>e^et s^etc^e Sage 
«5er nic^e (§• 13, 1). ^abtn f{e gleite {age, 
ip Irefett ßeterldngert ettme5er fo {ufattmieti, taf 
jie eUe £ime au^mad^^en ($. 15«) oNr f!e flnb pa» 
tallel, a«^ |i ^ (Sig. 1.) (§. 13. 1.) 
*" 18. «Stäben fle nidft gfeicfte Sage, fo tref* 
ftn fte ettW>e6er jafammett ober nid^f* 3m erflern 
SaDe fönnen fle 

't. enftoeber einen gemeinfc^afthc^en &ttnipmH 
^aben aW gig. 2. ab unb äc". fJ^reSReigung 
ieifie ein tSinf el, bie Linien fe(b({ bie ®c^en^ 
fernnbber g^meinfd^ftfic^e ©renjptttife a. bit 
®pi|e beffettenj 
b« ober ber Srentpunftber einen, ^id.S^cS^üt^t 
in btt anbern ab (§. 15^ b.) bann entfle^n 

3 aBtnfe( acd mb dcb, meiere in fofem fSlu 
bentt>in(e( ^ei|hrn; 
c ober fle burc^fc^neibendnanber in einem ^mtttf 
M Qig; 4. ab unb c3, tooburc^ 4 tffiinfef 
entfielen. 2>te elnonber entgegenliegenben M 
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9Gfoit bm Linien mb 993mf cht an fi^. i 1 

m itttb u, n nnb o toerNn Gc^eiteliDtn^ 
fei genannf. 

Srefett pe a6er ntc^t {ufammeitf gig. 5«/ fo 

nähern fie(!c^ auf öer einen Seite, n>o fle com 

tersent; mb etitfernen ^d) attf btt anbtvni 

n>o fle biDersent genannt werten* 

31 nm. Ülu^ tiefjen mbsUäitn S^erbinftunadartett 

)meierSrnien ernennen witfba^fitbäbwciif ttu 

nenSI^^tnraumt^&Uigeinfcj^H'elen. 

Setgl. §• lOf b. 

19. Sinn ift an f!c^ ftar, ^af Dpn Vertage 
2 jufammenereffenfeet Knien t^re grÄJert o5er geriip 
gere Sf^eigung (SBinfel) abbintt, unb ba$ bntif 
bk evh^t bti SBinfel« bxtiaQtbtt Unit 
erfannt »irfc. S>enfen f»it nungig. 3. ton c. 
au^ ccT in aUen m&gßc^en Sagen f fo muf e< im^ 
ter aOen eine geben, tt>o ^ie 9}e6eni9infe( (§• 
18;. b) einan^er g(ei(^ {inbi ali ce, too 

ace = bce; in aOen anbem aoet (tefelben um 
gleic:^. (§. 13.) einb nun ^ 

a. bie fSitbtnn>inttl einanber gleich; fo (eift 

ein ;eber ein r e c^ ( e rSEBinf el aW ace =i bce = R, 
bit Sage t)er@c^enfel ^ei^t lotete c^t/ ftnU 
rechte nnb fle fe(bfl in fofern Xatb^Un; 

b. (tnb fte ungleich; fo muf ter eine; att 

acd \^ H fepn mb ^tifit ftumpf; ter anbere 

'bcd<; Ry unb ^eif t fpi$. Seite netittf 
man fc^^iefe SBtntef. x 
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12 (Erfler 'XhfS)nitt. Cottgtmctrte. 

20. 2>aratt< txsitbt fid^/ 
^'^^. a. baf bie !Reienn>tnfe( {ufammen 2 rechte 

betragen/ afö gtg. 4. m + n = 2R = 
/\ /% /* /% /* 

n -j- u =. o 4- u K. ta^er ter eine m 5a< 

€omp(emene U« «nbern n {u 2 R tft; 
"b. 6ä|( We ®cl>eltern>infel (§. 18, c.) ein« 

• > A A A A 

öttber iUi6f finb: aW m = u, n = o, 

A 

nnft jufammen == 4 R. 
21« Z>te mannidfal^tgett Sf^ffe/ tt)eh$e 6et 
ten Sagen dreier Linien flatt finden fonnett/ (tn5 

a. enfn^edcr $. 17. ii^ 20. untertvorfen; 

b. tbtt ti flnb 2 parattel; §ig. 6. ab || cd, 
nnb tocvbtn don der dritten ef durc^fc^nftfen. 
S>adurc^ entfielen 8 SBinlfel; i^on mldftn 

A A A A A A 

o> x; «> y innere/ die übrigen aW m, n, 
dufere ^eifiem 2)ie einander entfpred^enden 

A A A A 

attfernundinnernf M n, y, oder m, xmer^ 

A /^ 

den ®egenn>in(e(, die innern aber o, y, 

A A 

oder u, X, SBec^feUtt)infer genannti 

c. 'endli(^ fonnen ffe auc^ eine Sfeitige %\ii^t tm 
fct}Iie|[en; deren SSetrac^tnng in den 2ten 916» 
fc^nite se^irt. (§. 47. k.) 

22. (Sind nnn 2 Linien paraffer, gig. 6. ab || cd^ 
und «werden ton ef d{nr(^fc^nitten; fomiifren auc^ 
die 8(6fc^nitte dn und by gefien eT, fo gewig 
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aWlF, ali emegerabetinie m <riJen£&ettenikfette 
mäftum W (§* 15.)/ einerUI ««gc ^abin. ©a^ 

a. n = j,b.^.bct infttt^inUtbtm innetn 
©egenwittfel (§• 21/ b.) gleich fep«. 
©arau^ folgt 

b. b<i^bk^tdiUUi»inUl tinanbtv gleich, 

o = y, mb u "= x'(§. 20, b.), mb 

c. ba^ bit innctn ®itrfel u + y = 2 R =s 

X 4- o (§.20, a.) 

23. 58011 öen manc^erfet Jagen/ welche 4 
iinieft ^al&eti thmtn, Qtlttn 

a. tnmtbtv bk §. 17. iM«^ 22. gefunftenen ©dge, 

b. ofcer e« fcilben 3 btvfStn eine Sfeieige gWc^e, 
inbem (ie 4te manc^eHei £agen ^abtn tann; 

c. ober alle 4 tegrenien ein« 4reitige gWc^c, »o* 
Don im 2ten fHb{öimtU §. 66. k. We SSeOe 
fepn »irfc. 

24. Son bm Ie|tem gdtten DerWenen 2 55ei* 
fpiele befonbere 3lufmerffamfeit. 

a. SBenn ndmli^ 2 iinm p<itMtl liegen, Mi 
gig. 7. ab II cd, nnb t>on ef mb gm fo 
5ur({)fc^nitfen werben , baff 3 einen gemein» 
fc^aftüc^en ©urd^fc^nittöpunff ^abcttf ali cd, 

/A A A /* A A 

ef, gm tnni, fo ftnb y + v4.u = o4.u4.x 
(§. 22, b.) = 2 ^ (§. 20; a.) j nnb n + « == 
emb :^ y + V (§. 22, •* b,>; 
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14 Srfler Tiif^nitt ^ottgimetrie. 

b. mtmjt2 iimttipataUtl Imtut aÜ Sis« 8/ 
ab II cd, ef || s^-, nnb fldf je 2 butOf* 
föfntibtnf fo ent^c^en ^atalltllinicn {tot» 

(§. 220; btiil X = u; bO^t o 4- u = 

A /^ A A A /^ /^ 

x + y = o + x==:u4.y = 2R«.22, c.) 
25« J(ommen tie {aaen t>on 5/ 6, 7 . • • 
tiittett in S&etrac^tuns/ fo ftnben entmeber die 6t^« 
(er seftttibenen %iiXit mb ed$e ftaee, ober f!e U* 
grcnjeti 5f 6/ 7 . • . — feiiige gldc^jen/ Deren 
Uirterfu((9ns in (en 2(en 9l6f(^nittde(&rt($.77.K.) 

2. fÖon Den Sagen Der Linien "in Der 

Ärei^Degre'nittttg. 
26« SBoOen mir Die Sagen Der Hinten au^ im 
ner^IS Deflimmeer S5egren|ung betrachten/ 
($.16.) fo mnffen mir Diejenige md^ten/ meiere 
fdr ufifere €rfenntni$ Die einfad^fie t^. 
!piefe i^ a(er Die i^on ein^m ^nntte mi g(eicl|^$ 
meite. 2>enfeti mir Da^er Die SDene, in melc^er 
Die gdge Der Linien )tt betrachten if? ($. 16.)/ Sig- 9. 
t>Qn c. avii nachäffen m&g(i^en Slic^tungen gteti^* 
meit Degrenttf melc^e^ unferm 9}ori{eD[ttng^t>er* 
m&gen nnr DaDurc^ m&gltc(^ mirD, DafI mir bti^ 
9ren{)>ttnft einer Deftimmten Stnie^ a(^ ac in gleicher 
€ntfernnng t>on nnD vim c (^rnntDemegt Denfenf 
fo entfielt Die ajorjlettung eine« Äreife* adbea. 
3n Diefem ^etjft c Der SR i 1 1 e I p n n f t (centrum), 
adbea Der Umf rei# oDer %tx\f%txit nnD ac, 
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^on »ctt ^inim mb SBinfefn im Steift. 15 

tcomitHt btfdttitbtn toivbr J^alhmtfftt 0i> er 
rudius* 

27. f&ni btt SRafur M Ar* Ifl nun an fH> ttat, 
^*ba$aütwn c.jur^pierip^. itbadfUn iinimi^alb^ 

meffer) einander sltxd^ fepit muffen; Htcsn 

cd = cE K.J 
b. t)a|l tie ^erip^. in aden t^ren S;^et(ett 

eine unb eben >iefe(6e ^römmuns bu 

Mit «. 140; 
c« baf Mefv(6e in fid^ ff^r bj. in i^renSn* 

fans^j^unft iuv&dUuftn mufii ba^ 

adbea (§. 9. c.) 

. 28. 3tt SBejie^ung onf tie Ärei<6e0ren|tttt« 
05er J^etip^erie (innen nnn^te Siniep t>on dreierlei 
8lre fe9n: 

a. enmeber f{e (iegen innerhalb bti Xttifti fo, 
ba$ xbtt btibtti ©renipnnfee ($. 10 f a) in i^er 
^rip^. fe(6(l liegen / n^o Jie 6 e ^ e n (S^or^ 
btn) Reifen f aW Sifl, 9. ad, dB k.; 

b, o^er fie fiegen anferMI^ bti Xt. fo; 5af[ 
fie bic ^erip^. nnr in einem fünfte berühren/ 
mo fte Tangenten genannt teerten/ atö bf; 

c o6er (!e liegen t^itö in^ t^ei(< an ff er btm 

Xt. fo/ »af fU biej)erip^.&ttr(^f(^neiben/ tpo 

man fte iSefanten nennt/ M bg. 

, 29. S)eti(t man fte^ nmt in btm fr. gig. 

9. adbea t>on « tnrc^ c nac^ b etrie ger. {.i fo 

ptttf ej 6ei b einen ^utift geben, tüo ab ton ter 

Verio^. begrenzt loirb. Cine folc^e bnt^ btn 
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16 ^flit Tihf^mtt. Co«3tmcrrie, 

mitulpnnttQcitnbtec^ntnmitmanmtn 
©urc^^meffcr >e^Äreifeö, welcher 2 J&aI6mef» 
fern «leid^ Jd ab = ac 4. bc (}. 27, O €ö 
miiffcn M^r a«c& aHeJOttrcftmeffer einander 
Slejc^ fepii/ ab = de (I. §. 27.) 

30. 8lu« §. 28/ a folgt/ ba^ jtbt ©e^ne 
6ie $erip^. in 2 6efttmmte Steile t^eUt/ aH 

gig. .9. Sid in ^ ttttft aebd. 3(1 ta^et fcie ©ejne 
6ef{immt/ fo ftnt) auc^ betbe i^r {uge^&ri^ 
gen 95ogen 6e(itmmt/ unb umgtf e^rt. 3^ 
nun bie ©e^ne ein ©nrd^meffer (§. 29.) aW 
ab, fo mufien bit S3ogen 6effe(6en/ n>eU er frurc^ 
c ge^t/ Dpdfonunen ü^ereinßimnten ($. 14.) 

adb = bea, ead = dbe; ba^tt t^tilt jtbtv 
, ©tir^meffer bit ^tvipf). in 2 gleiche unb 
d^nlic^e £^et(e/ Jg)at6freife genannt 

31. 3)ie SBinfel tbmtn in ^eiie^ung auf 
bie Elemente bt« Xv. (^itttlp. nnb $erip^.) i>on 
breierlei f&tt fepn: 

a. enttDeber bit&pi^t eine« ^inttli liegt am SR i t. 
t e ( p u n f t unt) feine ©c^enf e( finl) J£)a(6mefrer/ M 

gig. 9.^ acd, dcb k. ttub ber SBinfel tt>irb S e n* 
eriminfel genannt; 
b« ober Vit ©pi|e bti SBinf e(« Hegt in ber ^ e r i p ^. 

A 

^^ bafi feine ©Genfer 2 ©e^neu/ a(« dab, 
ii^bK.; welche S(r(ßßinfe( $erip^erien>itt(e( 
Jeiflt; 
c. ober dttfSinlefr befen ©pi$e in ber $ertp^. liegt, 
tt^trb ton 1 ©e^e unb 1 ü^ange nte 

gc* 
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SOon bmjiiakn mb aBtefebi imMipäft. 17 

S^iilbtti alidbf^ mli^jttahs. SBinfef genaiint 

toivb. 
3tt aOen a griffen fe^ett mir/ baf jn^ifc^ett dett , 
Gcf^enf ein ein t>on i^nen a6ae$ren)ter ^odeii bt6 
^eife« liest; Neffen 0r&f[t wn btx Sriffe 5c< 
®»nM< abbin$t. 

a. ^tnttitointtl 

32« €«(Üdu«&em9Denfen de« Greife« fettft 
Kot ($« 2&)/ da^ DerCentriminff I beffo ^r&fetmiirb, 
|e grftlfer ter ^ogen |tt>if(^en feinen 

©c^enJeln §: SS* fjtg. 9. aä ;:^ 1^, Oa^^r 

acd \^ bcd, unb umgeJe^rr. €« wirb ta^er 
jebeVSentrimiuf el DonbemS5 o s e n ) t9 i f c^ e n f e i n e n 
ec^ e n ^ e ( n d e m e f f e n/ ml^ti mm fo (iu<ftrii(E(: 

acd SS ad, dcb = 3B ic* unb ttttigefe^rf. !fca* 

^er aud^ acd + dcb = 2 R (^* 20; a) :t= adb 

(^ftfrei* $. 300; folar. 1 Ä ==s i fjerrp^ 

(Üttabrane)f mithin 5ie gante, ^erip^erte ss: 4rt« 

33« 2)aratt< fo(gtnnn/ baf fic^ bie €en(rin>inM 

ter^(ten; mte i^reS^ogen; )« ^« acd , « dcb-aü 

ad • « d[E/ ®tnb ba^ei^ bteCftttrimiofel gfeic^i fafinb 
att(^ t^re ^ogcn gleich/ ttnbu.mgefe^rt/ ali 

dcb E= äee (4* 20, b) folgl £^ «i: ae , acd zp 

ccb, foIgL aä Ä eb. 
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18 (Bt^tt %bf^tL fonstmetrif. 

34. S>ie ^mpf^vietoinUl tonnen tu ^infiä^t 
^it jage i^er @c^enfei Doii (reierUi 9lrl fe^n: 
l)fnniKfrer e^B<^^ ^i» ©c^enM fre^ $tri|>^erten>in» 
(ci buvöt btn ^ittilpuntt b^i Xtii^i CS>ttr4« 

tnefTer $. 29.) j. ». gig. 9. Nt dab, adeic.j 
3) oter öer 9iitul}funU b<g Xvtiftilitit j m i f (^ e n 

beiden ®4^enfe{iif <^< Sig. 10. dae; 
3) oba bit mtttlpmh Hege ^nftt^aib btt 

Uibtn ®c()enfel/ Mi eaf. 
3n aOen 3 ^dOen aber ei^ennrn %xti ba^ btt 
Sogensmifc^en 5en®cll^enfe{nbei{i>gr&fer 
iff/iegr&fer ber^erip^erien^./untunigefe^rri 

^t Sig. 10. bi^f :i bae, tm^er bef X Q k. 

t(nm. S>arau^ tfi {ugleid^ Uaxf ba^ fein 9)e# 
xxif^fimtxoixiUl t>on 2 2>ttrd)meffern ge 
bxXbttmxbtn fonn. 

33. Ston feie 6c^enfe( eine< %it\pf^tt\m\ntM 
un5 bie etne^ Centritoinfetö einen u. ebf nöenfe{ften9to# 
gen bti Greife« etnfc^Ue^eni fo Reifen fte einander m^ 

ge(»&rtgeSen(rt* n. 9ptx\pf^tnmmUl, alt Sig. 9. m it. n* 
IBf rgleic^en »n fefc^ tt »en » SäVen (i 34.); (o tfl 

1) adb «= ead (^ SOJ^ni = q ($.50, b) 

Upilgt. Q = ae (§. 530 # J^«^ » ä a 

«. 14.) €« iii aber m 5« n 4 o ($. 24, a) 
;= 2 n, mithin i m 0= n; 

V 



Digitized by VjOOQIC 



^on Un &aitH titi^ SBinfeln im Xwft. 19 

2) 5«^<r t(t Stg. 10. £th^i dcb, bae a 

i bce, folgf. dae= * dce (I, 27.); 

/^ /* /* /* 

3) enilidj baf = ». bcf, fofgr. baf — bae = 

4 bcf — ^ bce, b. 1. eaf=^ecf (L, 27.) 
3ttatten3§dtteii jfl ba^tt btv^mpitxittoinM ^alb 
fo grof aU fein €enertn>tnfe(, ober btt 
^tp^viminUl toitb tott ber J^ilftt ft in ti 
fbofitni »tmtfftu (§• 320 
Slnm. au<2) folge, fcaj Jeber gßinffl tm 

^albfreife gij*. 9. aclb r=: R. 

36. 3)arau^ ergießt (tc^ nun/ 
i)ba9aUt^tt\p^ttitf»inttlin thtnbtoh 

fel6en Greife fic^tDte t^re ^ogett t)er* 

^alunnnb tinanbtt $Uidf finbmnn fle 

einerlei tbtti Iti^c Sogen ^a6en nnb untge» 

/^ /^ /^ 

fe^rt/ üH^iiAU^ob =x dab = dgb, ttn5; 

»enn ag = ffi, deb = ab^ k. 
3) bafi t^enn in einem Greife ein ^ertp^erie» 
mintel bt$xmmtiflt mtc^fetn ^ogen te# 
f{i mm e iftf unb untgefe^rf« 

c. t a n g e n f. Winttl 

37. aSenn eine Sinieten Xttii nur in einem 
^nnfte berührt ($. 28| b) ft mnf f{e Adrigen« 
g4n{ attfer(al6 be<J(reifc^(i^en; toiegig^abf, 
oier miteinemMm S^erd^rnngifpttnfe an^ gezogenen 
^ttmeifer bc einen SBinfel Silben (f 18^. S>enfe 
man P^ 8&i »elc^e ben liegen in d bnrd^fd^et# 
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20 C||(ler Hbfö^niit. ^cnpmcttic. 

tetffo fottgttüdtf bii gb ttt tte ta^t h£ tommtf 
ft>W. Jang. »irt/ fo fiUt d in b mb ad Jnlj). 
-^^ '» JRutt ifl adb 8= R (§• 35. SliimO folgf. auc^ 
«^ rs R (4, 20/ a); utlb e« Wei^ adg = R. 
attc^ »enn'acl in Üb uitb gb in bffommt/ mt^ 

(in ao<(> abf ss k, 5. (. tit Zanitntt mo(^t 
mir &€m au<fr€m9erä(rttir9J}>.de}09encn 
JS^a(bmeffera((ema( einen realsten fSinfef* 

38. Surfen San«. Winttlx i^ m btv ^uio 

( i r i 9 e ^ttttv\i»inUt mh n fein ^tvipbttiminM m^ 

sm Wi. €<lftafcern4. V = i id?= R (§. 35.) = 

X + V (i 37.), forgt X Ä n, =4 Ö, t. (.. 
6et £att9ent. SBinfel ift feinem ^erip^e-^ 
rieti^infej ober btt ^ilftt bti S^ogen^ 
itpifc^fti f. @d^en(e{fi tUicl^ 

39. 2>ar<itt< folgt, ta| fic^ i>ie Sa n g. 9B i n ( e ( 
tote i^te l5P9(n i^er^aften unb gleich ftll^| 

»enrt tiefe gleic^. 3.!5.Sig. II. dbf . . ebk = 

c^ . . eb, M^l dbf= iag, tt>enn, db sä a^ 

40. iE5e(ra(((en tvir enMic^ auc^ ^araOeOi# 
nien im i^reife^ af< gig. 11. ab ü gd, fo ifi 

^h =? aäg (4. 22, b), folgt. ^ = Q«. 36.) 

Mit umgefe^rt; t. ^. tie S5ogen itoifc^en }>a» 

rallelen Seinen finb gleid^ nnt nmgefe^. 

8(nm, SDte SefKmmung ter ®infe{, mldft 
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^in^ttmMft. 21 

Mtt 6cf(iittett mb &€^ntn an Ut f)m|»)/ 
itbilbtt totxbtni ergießt ßd) am $. 24 f a 
. imt $• 35. 

B* aSMt (eti £itti(n unb Wit^Ulnin J^in* 

41* S>te ^r&fle' tmtt iinitf mtlätt t^re 
Sdnge itnamt totrb^ jf{ (ttrc^ t|ire Qr eti(pun((e , 
»eßtmmt (§, 15; c), bit ^tb^t eine« aBinter« 
a^er mvb Mti einem jtret^togen {toifc^en (tu 
nen .@<^enfe(n gemeffen (^ 32, k.}* 2tn fofern 
fte ali &vh$tn gtbadft mxbtni milptt (te 6ii|e 
fter adgemeinen 6r^f enle^re (I. §. 22. k.) 
Mit t^nen ge(un. 9}a(|^ (iefen (&nnen n»ir aber 
^cn Slkrr^ einer 6rif^ nnr tntc^ Sergtetd^nng 
mit einer anbern gleichartigen ati Sftaafle |u nn^ 
fin^er €rfenntnifl bringen (J. ^ 28). €^ m^ ba* 
btt |nr (Srfenntniff ber £4ngen eine gen^iffe Finger 
nnb )tt ber ber fSinfeleingen^ifer ^ogen al$ 
Sfaaf angenommen t^erben. 

1. tindtnmaaf^ 

42. ^i ?dngenmaa|l M t»an ton ber 
Orb^e bti menfi^Iid^en ^u^ti entfernt nnb ba* 
ber Snf ober @c^u^ genannt Wian pflegt ci 
entn>eber nad^ 12 (2)ttobecima(maaf)/ ober 
nacblO(2>ecima(maa^)in.3olIei Linien nnb 
Tempel nid^t nnr etn)ttt^eikni fonbern audf 
batani grofere Stoafe, Jtlafter^ Stut^tn «ob 
leiten |ufammentttfe|en. 2)ie Siut^tnf ^n^t, 
'^oVe nnb £inien be)etd^nee man mit ^ V^'^'', alt 
50 7/ 3// 6?//. j^iit „j^^ bie-aim^ in 12', (0 
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22 ^tUct iUbf^nitu Cottstttiefrte. 

toitb eilt feieret ait^ fmfSerffuf gtwttmt. 9kt 

btt ^tlbmt^tunft »pflege man 1® = 10' = 

100^' = 1000''^ tu t^etlen mbbi^tt stemtttu 

fditi ^aafi {u nennen* ti ut^Ü ftäf ba^ btt 

SBerffug {um gecmetr. =^ 5 • • 6« Ue6er(ie^ finb 

(ie {dngenmaaf e in terfc^iebenen iinbtxn i^erfc^ie^ 

btn (f. IBerjci^n. I. ®. 330); 5ie geMud^Iiflen 

flnöter^arifer gug = I44'"i btt Sl^einMnbf. 

. =139,13ttnb5e;€nöHfc^>e=:135| ll...^r.Kmett 

J!-J^/9D?imIfl 5er Siegel bt tri (affeit tte i»erfc^ie()enett 

, SWdöfe in elndnfcer Demanbefn. : 

f&nm, Sdnsenmaafk 5er ©riecf^en mb fKbmet 

(pesP pasftusy Stadium?) — - fBorfdyfdge 

für ein aUgemeitte^ SRm^ Dpn SBreUf «j^u^« 

S^en^/ ^ouser/ SonDamine un5 btm 32a» 

. ticna(cont)ente in granfreici)« 

43. 3ttt 9(uemcffun0 sttabet Linien auf 5em 
gelte bediene man fidt ^61{emet SRaaf (ld6e 5', 6V 
10' (and; oberster ^t^Utttf tt>e(c^e dem&^nlic^ 
5^ (dnge ^u 3^m Ueberttagen auf btm gelte 
flemeffenec 2dngen auf$ ipapier >ae mau in ben 
Steifieugen »etjängte 9]^aaßf{d6e/ eine €rftjt« 
tung »on 3o^ 4^omme((^of. |. 2eip{tg), n?e((i^e 
£9(^0 be ^ro^e 1553 befannt gemacht ^ar« 

2. fSinfe(inaa|f. 

44, 3^ einem Orunbmaa|[e für bieSBinfel 
' ereilt matt uralter ®ett>o^n^eit gemdff bie ^peripb« 

eine« Jtreife< in 360 gleite tfytiki @rabe ge» 
nannt; feben Qrab in 60 aRinuten, eine iSiinntt 
in 60 @etunben k^. unb be)et(fynee fie tt>ie bie 
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SBinf^fmaafcs 23 

MtiflCtt *. 42. j, 35. 23* 27' 46''. « ifl N^er 

ter J&ar6<retf »=180^ = si^R (4. 30.) mt> i 

a = 90« (i. 19.) t: ^ 

45. 3ur fQteffung brr SBmfet auf bem ^e{^e 
frebient man flc^^^i'fc^t^^^n^i* S^^^^^^^indefi^e^Uer 
^nftrumcnee »Ptt 9Befllti$f «)e(c{^e enen><5er £lO« 
(Ou«6rant), öfter 60*» (^ejctant) öfter 180° (Slffro» 
Ia6tttm)ofter9an(e Jtretre(t(»cefto(te, l^orfta* 
fc^e ^r. K.) entfiafeett unft enttoefter mit SDt« 
opeern öfter aitc^ mit gernri^rett oerfe^en finft. 
Um «uc(| SRinuren unft Sfteife fterfelben |u mcffenr 
tf{ ein ftetoegiic^er ftäju iwecfmdffig einger^ciUer 
SBogen ftaran angeftrac^t, n>e(c^er nadi) feinen (£r» 
finftern 9} o n t n ^ öfter ÜB e r n i e r genannt mirft. — 
Um 8Binfe( auf fta« Rapier Afterjutragen^ (at man 
m SXei^ieitgen einen {u P öfter |® eingeteerten 
Jg^alftfrei^f Transporteur genannt« 
C^inrid^tnng ftiefer 3nflrumentr. ©efi^id^te i§* 
rer €rfinftung unft aSerftefferung.] 
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34 ^mittt übf^nitu ^(an^tncfrte. 



!8on btn ^U^tntiumtn. (^Unimtttiü) 



46. S)ie ^otfltUms einer gldc^e erlangen . 
toir ^a^l|rr€^, 5af toir eine {inie im diaumt fort« 
bet^ege &enfenf mb tmt erfor5ere (ie btt ebenen 
SMc^eeinegerii^e/btcberfrttmnteneinefruntme 
Sinie(i7«) S5et^e9lrtent)on S(4d^enf6nnenna€^®e« 
^alt mb &c^aU in Unterfnciliuns geiosen n>er» i 
bcn (§, 50; »ir ^an^ctn aber ^ier bloi wn btn 
ebenen a 7.) ' 

A. ai^on ben €benen in J^infiäft i^ttt 
®ef{d(ten. 

47« SDie ®e(! alten ber (Ebenen (dn^en 
tb^il^ t>on ber 3a^( unb ®r6f e t^rer @rett)(tnien 
(®eiten)f t^tilt t>on bell ^agen berfefben (ffiinfe(n) ^^ 
ab ($, 18), Da aber »enigflen« 3 t jnr Sie* ^^^i 
greniung einer ebene erfprbert werben; (§. 10/ b) ' 

fö fann nur ton 3/ 4^. • . » feitigen ebenen 
(wenn n ftbt janje 5}i|t'|^betttet)bie Siebe fepn. . 
S>ie SIniaM bet!EBtnfeH|laOema( ber gabt ber 6ei« 
tett8tei^(5.11.)f ba^er bienifeitige ebene (Siet* 
ecO auc^n 9Btnfe( ^at €^ (äffen ftc^aber bie ^ti* 
c^engeftalten t^et(^ an (id)t fott)ob( o$nc/ M 
wdf mtt95e|tebnnsattf bieJR'rei^bfgreniung/ tbet(^ 
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^cn btn ®cffalte» btt (Shtnm an ^öf. S5 

aUt auäf bntäf Sers(ei(^ttiis iUiätatt\$tt m ] 
%ttt^^tm% liefen. !.n<ua2:y ^p>^n^ f^^-^T* '^'^ y^ ^^^ '^^ 



i\ 95tttüiSftnns ein{<(tter ^htntn. 

a. ©reffeifiger. — (©reierfO 

49. ein S>r(ie(f ifl itt^inf!d^t ter 0eieett 
1) en(n)e^er sUtc^feitidi t^mn aKe 3 ®dem 
«leic^ aW fjjfl. 12. A abd; ^ 

3) pfret 0(etc^fc^enni(^; ti^eiut 2 ^kittn 

iUidf alt A 4«f; 
3) 0btt unQltidfUitigi mnn oSe ®et^ 

nudUidf flnbf ali A bde. 

49. 3ti^&mf!(^t &er S8tnfe( mti A i^ 

1) Me ©umtne 5erfe»m = 2 R ($• 240 » 

180*^ (§• 44.) f mitlitt 2 ©• eine« A <2 R. 

2) ^enn&4er2aBmfeI 6r({immt pn5/ fo ifl ii- 
auc^ 6er 3U a(^ tie Srsdntttttg {a 180^ 
(1.240 , 

50* i>ataut folgt/ »afi 0>€iiti 

1) ein A 1 R N/ tt>^ ti ttäfmintUät 

^üpf tie @umnie tet dbrigen au(^ := 1 &, 
foIgUc^ beibe f))t| fe^n mä(fen* S>ie 5em 

n en(de$ennedenl)e ©eiee (eif t J^ 9 )» o e e n n f e, 
bit batan lititnbtn ^at^tttn (§• 19f a). 

2) J&Ät ein A 1 flnmpfen SBtnfel Cfiumt>f>^ 
n>tn(n(^ A)'fo ftnbbie ä^ri^en btibtn fpiff 
(5. IQrb. $• 49,, 10 
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26 Bretter ZbfäjniH, ^(atiimtfrk. 
. 3) 6iii^ «De 3 SBittfd (pii, f^Ifific^ itbtt < 

1R, fo Mft &ä< A fpifftDinflfc^. 

51. Oettfi mw fiäf nm trg«ti6 m A in 
eineit Xwt fp tenft/ i^afl Mc <$pt|en teffcUett 
in bcr /{Peripherie liegen/ mithin bit Büttn bti 
A et^ntn fnbi ott gig. 12. A bde, fo ifl 

e^d= ^3, <ieb = 4Q, e^= 4 Q($.35); 

«4ct ebd4.d^4*eib&5 4>(ecl 4.bü+be) 
. = i. 360« = 180<» « 2 Ä (§. 44). SRnn ifl 
«6er in ^btm A bit ®ttmme 5er OBittfel » 

2 ^ (§• 49/1); t)a^er fann^urc^ bit&pilitn 
btt SBinfel eineij Jeben A ein Xttii ge» 
b^^t »erben, - 

52. 2)a bei jibm im J(reife geba(^ren A 
bit (Seiten ®eM^n $nb, fo ergeben flc^au^ $.30. 
tie ^ebittgnngen; unter »eichen ein A na0f 
alltn feinen €(emeneen beflimmt ifl. 

l)»enn*alle 3 (Seiten benimmt finb. 
fo finb aitc^ aSe 3 on^er^db btiA gelege« 
nen 9ogen/ folgt anc^ Me tbnen entgegen« 
(tegenben SBinfel btflimmt ($. 35.); 

2) toenn |»ei ®erten nnb ber {t^afct^en 
ibnen Itegenb^ !SinfeI bef{immt finb, 

ali 5ig. 13. im A «bd^ ab, ¥d, abd, fo 

f{ttb auc^ ab, Q unb ad, folglich auc^ d, 

a ttttb ad ($.36/ 2)/ b. i. alle übrige 
€(emett*te bti A beflimmt. 
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3} tvenn eine ^titt^unb )!9ei aBtiifei bf* 
fl i mm r ftnb, oU gijU 13. »9 dab, abd, 
fo f!tU) atic^a^9 Q» acl, mtf^itt auc^ d» db, 
ad, Qualle A6ri0en€Iemente6e(limmf. 

9(nm» aBenn 2 (Seiten uttb 1 {)er einen te» 
ßimmtenGeiee enesegenUedenber SBin« 

fei, j. ». gtg. 13.aE, £3, i^ e (§. 36| 1) 
beflimme finb« fo i0 5a< A unbt* 
fti mmt. ^enn e^ fei bf ein Dnrc^meffer, 

fc(8(i(^ ^ = Qt (f. 30.) j imjef (ann 
3b ottc^ biiiatt eF^aben, mif^a2 A A/ 
abd unb abe, entfielen. 2>agesen i|{ 5a« 
A 6eflimmt; menn btx beflimmee 
SSinfel ber grbflern 5er befltmmfen 
6ei(en enr^egen lie^O «W A abe, 

toenn eab beftimmf tfl 0. 30). 

53. 4lBenn nun bei 2 pbit meiern AA, 

att 919. 14. A Abc tmb A def eine und eben» 

btefelbc |ener 3 SNbingunien (§. 520 fta» f^nbee, 

tmb bic 3 |nr Sefiimmi^eie bti A tibt^aen 9k. 

menee ($. 52, 1. 2. 30 in einem A «bc» benen 

in bem anbern A def greift pnb, fo finb alle 

demente btt einen A allen unter glei» 

d^en SSebinsttngen gebac^teni btt anbern 

A gleic^. Sold^e AA nennt rnrnieoiigmcnt 

ober ibentlfc^; nnb ti finbtt ba^ bit Con» 

grneni ober 3bentitit bcr AA fbttt: 

1) t0tnn alle 3 6eiten bit einen, allkn 

3 Seiten bt$ anbern A gleid^ finb; 
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28 Smittt VbfitmtL ^Mmttmefrte. 

aW 513. 14 »etitl* ac =s dF, ab = dej^ 
bc SS et, fo t(t a SS dy b c=s e, c = f 
(§•52,1). 
3) tveitn 2 (Seiten ttn^^er {mifc^en (ie# 
jieribe aBtnfel tm A abc, 2 &tittn unb 
tem itotfc^ennegeitben fStnfei im A 
deF (ober auc^ bie ben grftfertt Seiten enN 
gedenHegenben 9^ofe( (§. 52. SInm.) sleic^ 
fin^i M menti a& = de, ac^ = 4F nnfr 
a SS d (oberottc^f n>enn ac \^ ab, df N^ de, 
i = ^, fr ifl ß^ « eTCji. 52, 2) 

tt. f. »/ (V* 1). 
3) ttenn eine 6eite un5 2 9GBinfe( im 
A abc gleich einer @eite unb 2 ^in» 
lein tm A def, att ab » de, a = d, 

o sss e, fo if{ ac = df, bc = ef, c = f 

«. 52, 3. §. 49, 2). 

54. Um femer )tt nnterfuc^n, in mläftt 
Oettel^nd bit leiten eine< A mit feinen SBinfebi 
flehen, 6r«ttd^e man jtnt nur a(^ (Seinen ter S3o» 
gen |tt fretrac^ten, li^efc^e bie SBintel mefen (§. 
51. $. 35)- «< fei 5ijj. 12. ^3"= 35, aT« 

cE, cH s=^jC§. '27, a), fo if{ acd = bcd (§, 

52i 1), fDl8fic^ß=ÄE, ($,33.) 0. J. 0leid)e . 
®.eM<ti^a6en gleiche Sogen, n.ttm$e{e^re. 
§. 55. JW^e« auf We 3 »rten fcer A A 
C%. 48.) angemenfret gittt/ fo(genb< @d$e: 
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1) wenn A 9Ui^(titi$ glfl. 12.1b = adr= 
3b, fo ifl a^ ^ a^ « ^U.% ^0/ mit^n 
Ü = ^ = a «.36) — . -^S l» 60«». Um. 

2) tofim A sfctd^ft^enfü^ de == dF, fo 

td 2^ = ^ (4. 540 fotslid) eä' ^= «irf 
(§.36.) t>. ^. OitJBafttfwinNI fl»* ««eic^ 

3) nxnn A ungleit^f^ittgi fo pnbtk 55o. 

Sinjn. S>a im fUi^f^tüUi^tn A def, 

180» — 2^ (§. 49, 2.) = a (90» --^j 
M«I. 2 /f =-- 180» — e^, foffllit^^Ä 

(I SO" — «dt ). 
2. ■ 
56. 3I«< §. 54. fot$t «0^1 ta$ btm HtU 

nrrit IBogctt (tttefl(tn(re®(^tte)ttä(^&rfi 
«l« t>em srolcrn/ utt6 um^tttf^tt, aU gis. 

13. ae < ^, fol«««^ äi < eb. «^ fommctt 
ttb<r j«t>«r ©f^tw 2 a5»8<» |tt (§. 36.), «I« eb, 

1^ ttnb ^, welche {«fammoi bU ftr^M« 
ao«riwt^«ti «wljott, »w «in »otf» = »% 
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30 Bmittt Zhfäfiäft, ^f<mimtttit. 

ni(|{it bn w^trt 360" — x» r4. 44), ©«ine 
«• = @<&tte (360« — X»). di mOtUn ba^tt 
We ef^ttfti nur. 6t« 180« fj. 29.) un5 ikN«» 

iiiurt>wS5o9<B, i»tld)< fleintr al« 180"finb. 
• •tl n m. S)«f In lugt iüsUidf i'-ba^ b«r ^ « r t^ 
. meffer bitstbitt®tfyMi^iuibi<bt atu 
bivt &t^nt tttlnet', a« <r. 

57. "• aBenn wir nun at)^ die 3 91rttn.4>rr 
A A $. SOC htt Ärf if« tetrac^fen (i 51.)/ fo <t* 

,►1) 6a| Wer ^'9pofrnttf< fine« r<(^rtt>in». 
A ein ©nre^meffcr, We Äflf^<te,n «Sfr 
Gt^nen »en g5ojftt*< ISO"- f^pn Äiuffen 
«. 5p, J $. 35)^, f. gig. 9. ^A abdj 

2) ba9 im "(lumpftpin fl. a gig. 13. ibe bu \ 
bm (htm)>fm Sßinfrf entd?aen(t(0rn5r€|fit(. 

. be b\t 6<ttt« Ä = ©e^ne 180» -f ef = 
ft^M (180" — ef) (§. 56), fpfg«!^ ^ unb 
ae Grünen Keia<t«r Q5o9(iia(« (180« —> ef) 

\ frpn ttulfen; 

3) tof im f)>f$t»f9fr. A ftbe Seite ®i-^ne 
mti aogen« < 180« fepn rnnf/ al«t gig. 
13, im A «M. 3» «Ben AA Hegf l»a* 
^(r ^ie gt6fer« Gtite ^em itb^tta 
Vßinttl ii$ta&1ytt, »nO umgefe^t 

.58. OMI iKH« i 35,. • «s ^ Q ($10. 15), 

f9(9(idft Q SS 2 V, mif^tt «^ sss 2 £ }(. f» 
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^m hm @efl4(fcn b$r Qknmmfi^ 3t 

= ©e^ne 2b.. ©e^tte 2 a, ^e«3(eic^|flt,ad . . 
ab =3 ©tl^ne 2b.. ©e^ttc 2 d ic, ». t ^< 

nett (er 5otpipe(teti SBinfel/ toelc^e t^ncn 

&9. Um liefen ®a$ atl|tttt>ett^en/ tff ttk^ig^ 
t4|l (ie ©e^nen bct Sogen etne^ J^eifej t>on 0® 
(i< 180* ($. 56.) mdf tcr Seilinbigen ©e(ine, 
^€»1 Stercbmirfferr turc^ 3<t(^Iat 6f|}tmmt flf9fit. 
SHf Sktec^itttiHI fterfcttcti MferoafKfi fH^on <C>i|k 
pat^o« a* giicaa (140 t>. SflOii S(au». .{ßt^lr» 
i^du« |tt MtfMbv'un (137 tt. SIO aber führte 
fie aui nnh tntxoatf eine tafel 5et ©e^nen ton 
|o |„ ^D^ . sm^ein iitt Oteti ^^fyt^ n. 6|. m 
fanben. ara^tfc^e ÜRat^ematifer {ur Sergletc^ung 
t » (er ©eiten etne^ A mit ben enfgrgenliegenben 
ffiinWtt einen bequemern ©o| (i 61). 

60. SBei( ndm'lic^ bie SBinfel eine# A im 
5(reife oon benJ&dIften ber^mifil^en feinen ©(^en» 
fein Itegenben Otogen gemeffcn toerben (§. 51. $. 350; 
fo tbeilt man bit S^ogen in 2 gleiche t^fe, gig. 

15. af =s ^, Qs gd"^ b«|er Aennmoncf, 4ify 

•c, cd ttttb bc {ie^ti acf=dcf, bcg es dcg«. 

^(«. 33.), f9l$Vat d^ = ^, dcg r= aic (f. 35). 

S)a ^ A acc s= A *» (5,53^8)i fbifl ae « 

He, nnb aec SS <foc SS R ($. 10, a); Mi gUt» 
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32 ^miuv Tibfäinitt. ^Unimttit. 

4tm ^rmbt % s: bk, cled s= blLc s ^^ k. 
b. b* jtbtt J^altmtffttt totlä^tt einen ^0'^ 
0en in 2 gleiche t^eiU t^eilt/ t^tilt audt 
hit Ge^ne deffe(6en unter redeten 8Btn# 
(ein ttt 2 $(ei(^e $(et;ie/ nnfr ttmflele^rt^ 

61. 3>te (a(6en 6e^nen ^at man nun in 
SJetie^uns auf t^re b^lbcn S^ogeUf obertonMc^ 
fen semeffenen OBinfern ({ufdOtg) tie Sinus *) 

tetfelften stnannt; aW gis. 15. eS = Sin; dcf 

SS Sin. ^($. 00)/ dx es Sin. dcg :=sz Sin« a 
IC 3>a fl(^. nun Me Oanjen ter^dtenf tote Me 
^tteU/ fo ift aä. >, db =s I ad « . 4 bU s=£ e9 . « 

3k SS Sin« b • • Sin. a, ^e^j|Ieic^en ad « « üE =1= 

Sin.'b • • Sin. d, enblic^ db • . ab ss Sin. a • « 

^in. d, t. ^. bit @eieen bti A t^erN^^ 
ten fi^f n?ie 6te Sinus btx t^nen entge^ 
genltegen^en fBiinttU 

62. 3ur SInmenbung ^iefe^ 6a$e< (at ^nan 
Mo< bie J^arften ber Seinen ton O"" hii 180«' 
(i- 590/ mithin bit Sinus bet ^ogen obtt ^in« 
(e( Mn 0^ bUl 90^* in tafeln ge^rac^e; too Sin. 
90^ s= radtus iftunb Sinus toins itnattnt n>irb. 

^) S)er Stame filatt« {((eint mit iut^ lletofeifitng 
M «rsttfc^en aDsrtee. cho<aa, «elcffe^ eine feaf/ 
u^U iinie i^on &er Schulter (erat/ ^ie €seitr/ 
aWf M(^ Un fbafen lebeutet/ enriranNn unb osii 
Geber ben Afla in f. CrUttt. üel «teageltl >ef 
CC Vtvleaultti eindefft^rt su fryn. 

Jur 
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Sur IBere^nung (er ^m» ^t matt t^rft^ubene 

tmiittid)^ ^t^obtn ctfmbtnr focUfye ju fcencii 
ge^orettf Me jur aSerec^nung fter t)on ften Ärei*» 
bostn ai^&ndiQtn Üiim mb umitU^tti bknmf 
mb bivtn Snfceavi jf man Spflotec^nie tmnt 

63. 2l6er jene 64|e ^. 58. un6 4. j^ (Itit 

nur ann>en&6ar; n>emt ©eitenmi^ t^rett tntsedm^ i 

(iedenben SBinfel timi A in a$f|ie^un$ fpmme^. 
^an ftat ta^er für tu Solle, m bU(ti nic^t 
(laet finDee, noc^ anbm ö4§e unb gormclt^ mi^ \ 

gemittele. S>at)urc& ift ein bcfonbmt Sweig i><r 
©eometrie enr^anben, njelc^e biet^eorie ber A A 
in 95e)ie^una auf $.61. eni^dle, unb SrigoniM 
mehrte genannt n>trb. 

64. fAnS i'60. fefgt nmgete^rf/ baf ber 
aJlietelpunft be« Äreife«; meJt^ec burc^ bit 
&pi^tn bti Agt^t ($* 51.), gefunben tijjrb, »enn 
maft ani btt ?Wiete jn>eier 6eiten bti a 
ttditxointliiii^ ünm nadf ber Kic^eung ik^t, ^ 

, nad> t»e(c^er fle coni)i^girett(§. 18.)/ aWgig.lS» / • 
ec unb kc. 
SInm. S)a bie 6t>i|en eine< A3 «punfte finb, 
fo gilt biefe0 S5erfa^ten^attc$, um burc^ 3 
5purtfte, xotldft ni^t in geraber iU 
nie liegen, eilten Ätei« jn jie^en. 
, JBie« ift ein fcefwibtrer Satt be< weit aBge» 
meinernipr obrem« be« Slpoüonin« t)on* 
^erfta (nm 200 t>. %.): SBenn bon 
^unfteni geraben Linien obrr Greifen )e 3 
htMc in einer Sbene befiimmt ftnb, einen 
«rei« fo jtt bef^reibeiii b<if er bnr^ bic . 
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34 ^mittt 7»fi)iätt. fHommefric., 

»«(iimmftii ^tätt it^t, tmb tit h^^mmttn 
Sinieit 6<rd^t. ©ie txriome ©t^rift bti 
SIpQlfonitt^ (aräbcc iß twn Comertr 
(1795) unt »on ^«umanit (1817) »irtm 
^{ufteOtn »erfuc^t »orixitr 

t65. ®<n« man .«nt>fi(^ 2 ©eUttt eine« A 
}ur<iiBniett senommen mit btt btiuin wc»M^t, 
fo erflie^t fl^, tof |ene j« fammensrilfer 
finb, «f< tiefe. 3)enn trügt man 5 ©eiten 
Attf ftie britte, aW gifl. 20. «i = «c, bk = bc, 
fo i(l ac 4- bc = ai + bk = ab -f.ki, folg. 
jic^ ac 4- bc > ab. 

anm. 1. ©iefec ©«$ «nf We« ©e^nen- eine« 
j^eife« ongetoenbctf tetveifft )ug(eid^; taf 
unter «Ben ©e^en ^er JDurc^nreffer oi« 
gr>0te t(J. 3« S5. 8««. 9« ac -f cd = 
ab > ad (§. 27, a). 

Ilfim. 2. Jg)ierau< ergief»t ß«^ au(^/ ba$ )ioi* 
/f^n2^VttnttenM( gerate tin4c tietitr» 
lefic ifr 

b. SJierfeJtige «tenen. — («iereefe.) 

66. 3n einer Vi^rfeitlgen &m, mläit 4 
fSittfel W (f'47.)/ finnen tie©<iten 

1) entweter olle 4| oter 3|.oter nnr 2 einan» 

ter g(ei(4f 
3) ober je 2 einantcr glete^/ 
3) oter aUt 4 einander nnglci«^ fe9n. 

67. 3tt ^inMt ter Sagen ter 4 ©eiten 
finnen 

i) enfweter je 2 paraffel liegen (4, 24, b), wo b9( 



Digitized by VjOOQIC 



^oit bm @ef}<i(rcit >er (Ekelten ati^ ft^^. 35 

Kitttd ein ^atalUloitamm ^etfff, ali 
gij. 16. acbdj 

2) oOer 2 @. f| i Me anbttn Uibm niäft || 
fe9nf n>o man bai S^teted ein Sra p tif üuify 
^araVeUrape) nennt/ alj $ts. 17, cebd; 

3) oftfr feine ®. einer ^n^ern i| , t9o e< ein 
£r^)>e)oib o^er überhaupt ein irregnlaire^ 
Sietecf genannt toivbi ali gig« 27. abcd, 

68. 3n )e5em !ßierecfe^ (dflt ßd^ ani 5er ^ 
Gpi^e eine^ SBinfeW in bk @pi$e 5e< i^m tnu 
9t9en(iedeli5en SBinfeW eine Sinie 5enfeni meldte 
2)ia9ona(e ^eifti mb bai Sl^terecf in 2 i^A 
t^eilt (Sid* 16. 17. 27). S« ifl ba^er NeGumme 
fter 5!Binfe(eine<a}iere(f< = 4R (§.49/1.) 
= 360^ (§. 44); foliUdf, mm 3 SBinfel bu' 
Pmmtfinb,{o if{ e^aud^ber 4te/ urib ftn5 alle 

SBinfeUinanbergleic^/fo ifi )e6er = 1 R. 

69. M tin aSierecf tin ^attaüdo»tamni 
■(§. 67/ 1)/ aW Sij. 16. ab j| cd, ac [| bd, fo 

J|la4.c?=b4-d = a + b = c4-d = 

2 ^ (§. 22/ 3)/ mithin a a= ä", ^ == c! Die 
2)iadoha(e ad t^eilt e< in 2 congruente AA/ a(tf 

A abd = A acd ($. 22/ 2. 4. 53/ 3)/ fta^er 
ab SS cd, ac = bd; b^ (. in jtbtm ^ataU 
(elogramm fbtfr foo^o^f tie entgegenliegen# 
tenaßinf^/ a(#<)ittc$^ie entgegenliegen^en . 
®eittn einander gUic^. ' 

91 nm. £>^ne 8tdtffi<i^f auf friegfiad^e ^eift ^er 
6 2 



Digitized by VjjOOQIC 



36 ^miUt ^6f((wi(t. ^lanimctm. 

(entere $^ei( bitfti &a^ti au^ fo : ^avah 

Uliinitn |toifc^en ^araUeUtniert 

(inä einander sUidf.^ 

70. 3)arau« folge/ tag wenn in einem $a* 

vaUüom^mt m aßinfel 6e(limrat i(l, alle SBin-^ 

ff« fH^immt fln^ 3(1 ta^ü ein 5®inW = R, 

f9ij!|el)er©.*=I^ aK gig. 17. in ecdf, unft ijl a 
fe R, fo ift b=2 R — a (§. 69> 
^ 71* 3fi «tttt ein ^araffelogram 

1) ^Uiditointlidt mit^n jcbtt WiinUl n=: R 
(^ 680f fo ifi Oa« ^. auc^ rfcfynoinflic^ 
«nb f^ f5nne» 

f. entmeber olle 4 GeUen einander g(eic^ fepn 
(§. 66/ t)y nw) eg ein ÜuaDraf; 

ii. Döer &ie einander fnfsedenliesenden @et(en 
einanber gltid^ ($. 69.) un&.bie anliegenben 
tmitid) (gig. 170 «def, t^^o e« fi» 9le<^^ 
; f d (oblongum). ^eijle, 

2) ©inb aber ^ie 9SBinfeI X ««<> < ^» fo ^ 
iad ^roftebsram* fc^iffminflic^ @in^ 
fcarin 

«. aEe 4 @eiten Qki^t fo l^eifite^ Staute 

oDec JÄ^ombttö; . 

;9. f!nl> aber nur tk «ntgegenliegenfeen ©eieen 

gleich/ bieanHegcnben maUitif, fft^omieibt. 

^nm. 2)ie 6et6en (egeern 9(reen n^nnt manauc^ 

t>erf<^o6ene ÜuaOraee mtl t>erfcl^o6ene 3{ec^» 

ecfe* 

72. 3>ur(^ b(e 2>iagon<vfen (»er ^aradelo^ 
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füoit den ®€flaltcn bct (Ebenen m fi^. 37 

Stammt en^^e^en äffe ^. 48« und 50*^andefu$ree , 
„Slrten tott A A > öpn »eichen afife^jfftf tixiOon 
AA iibet^Ätt})^ fiile §• 51, tc. 

73. @int> tn einem !Sieretfe tinr 2 ®etreii |( , 
<tli Stg. 17. cebd, «d |^ eh (!Jrapei§, 67/ 2), 

fo i(l c + e = h + i =5 2 R (§. 22^ 3.) 

74 SBenn enWic^ in einem ©ierecfe ferne 
©ei(e einer antern || • ijl (^Jrapejoifce §. 67| 3), 

fo pnb je 2 junÄc^jl liegenbe ?BinfeI r^ 2 «. Y 
S)ie ©eiten, welche t^eiW sUidit t^^'^l* «ngleid) - 
fet>n fonnert/ k^tn fk^ aW Seiten tec AA be« 
IKmmen« mld^t bwc^ bit St>ia$otiaIe C^. 680 
entjiejien. 

75. S>enfett »ir nun auc^efn 58tere<l in fcer 
itrei^^^S^egreniung; fo ba^ alU 4 @pi^tn 
tto ter ^erip^erie biegen/ aW gig. 11. bd§e, 

fo fin5 e + ä = b ^ g = 2 R (§. 35). Um* 
Sefe^rt folst^ baf ficfy um. ein SSieretiC ein 
Xreiö befc^reiben Uflt; n>enn tie <ntA^^ 

senliegenten S&inle( j^ufammen z=s.üJ^f 
ba^cv nm jtbii üttdbtat mb i^bti Sie^eecC 
(?/71,l). . ' . / 

76. aSBenn aber 58ieredfe tiefe SSefc^offen^eit 
nxöft baben/ fo f&nnjrn boc^^ur^ 3 @pi$en ber* 
felben Äreife gejogen werben (§. 64. Slnm.)/ too 
bie'4te ennoeber innerb^Ibi ob.er aufferbalb ber 
^mp^itit liest. 2>nr(^ S^fiiebung berfelben auf 



Digitized by VjOOQIC 



38 Bretter Zbf^mtt. ^(attiinetrtt« 

^en Xmi ,tntftt^tn 4|itlt(^ AA; ^a(er fit ttft 
$, 101. K. tu SHtrac^euns gtio^tn tovtbtn Hmtn. 

c. günffeltlge €6etiett. — ÖJAitfccff.) 

77. 3» riner fdnffeitisett (Sbetiei toelc^e 
5 ffimfet MO- 47)| ttttnen 5, 4, 3, 2 ober 
aud^ feine @etee 5er anbtm ^Ui^ (ti^n. 2>ttr(^ 
1 i>iadonaU mtb ed in ein 9}ieretf itnb ein 2>rete(f, 
mithin buttb 2 S>iasDna(e in 3 2)reiecfe ($. 68.) 
set^eUe. ^ened fßierecf fann ton jeber m&d^ic^^n 
SIrt fepn (ü. 66. 67.)/ ba^tv aud; 2 Geiten M 
8tlnfect< einanber ||. 

78. 2)a 2 ton einem ^n(te an^geiogenen 
2>ia^onaIen bie fnnffettt^e <Sbene in 3 AA t^tu 
Utti fo ifl bie Gumme ber !E3in(e^ berfelben.. 

s^ 3. 2 ^ s 6 R (4- 49| 1). eihb ba^er aüt 

SSinfel einanber gleich i fo ifl jeber = f R = 
f 90« = 108«. 

79. 3n einem fjönferfe im Äreife fjig. 11. 
agdbe, mäffeni t»tnnman bie Diagonden: ed, eg 

A A A' /^ /^ 

\\i^%^ gae + gde = agd + aed =s 2 R (§. 75)| 

be^greit^en eSd + egd = 2 Ä = 180« fei;n. 
J£>af ein gAnfecf biefe ^efc^afen^eie/ fo (d^e^d^ 
bnrc^ bie ^x^\%tXL beffelben ein Xreitf 
Itejen. 

80. Jg^at min ein gänfect im Xreife 5 

gleiche Sßinfel; al^gig. 18. a = b = d.. .= 
JOS« «. 78), fo ijl bdf -j- baf = 180« «. 79.). 
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ö 108» 4- baf, f9lii\^ b«f = ^2% «n> ««« 
gM<^6nmb( »^f = 72«/ mithin afl» »;3ft» , 
.(§. 4Ö» 2). a>« a^t* attc^ eab =s abd ass 108»r 
fe ifi «4 e^ =s 36«i NsKc^ "^« ^ 3<}"f ^<^ 
«Cct^ett tfbf = 36"» = bfd.jg« fofstb«^««« 
4. 36. unb §. 54., bajlB = bd = ar= ef = a*, 

jr<id>»itt«td><< tt«b gr<i<^f<itt9e« fJAafe« 
«(»(C ^eiflt fein redulairc«. 

81. tim$tU%tt folgt, au« 4. 54: mb f 36» 
iMifl ei» uleic^feitiae« gÄnfetf im Äreif« 5 
gleiche asinf ei M« 3»*^» "«« """ 8»9. *8- 
äc, bc, öa K. fo »{tt> ta< Sfinffd in 5 al<i<^» 
fc^enfli<^e «. 27, a) cengrttent« AA 9<« 
l^itt (§. 53, i;, »er^f mit i^r« 6|>«tm i« c 

|ttfamm«if(iiB«i. ©«^et *^ "* "5 ' 

c4+ aic Ä 180"— 72«=108»Y$. 49.) fotg. 

lil^ ^b sc abc =: 540 (§. 55, 2) 

82. ®««n mati i>adegm im tegaUiren 
gönftrf (^. 80.) iefc«! äßinfeJ in 2 gl«<^ $^H< 
f^eilt, fo foCgt noi^f 53, 3 ant 4. 60„ baf um 
)(M regttlaire ginftd m XttÜ gf|og«tt «Kr». 
(CO htm. 

tlnftt. S)ie ^rf^eben 6er Serieic^nnsg reg»» 
laret gdnfedegrdnften fl4f 4ttf 4. §. 80—82; 
»ergl. §. 87. 
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40 ^utiv %afii}mn. pUnimttic. 
d. SJielfeitifle ^btntn,— C^itUgt obtt 

83. 9luf bxtftlbt SBetfe (äffen ftäf onc^ bit , 
§f li i . . • n.fei(i9ett^&entttC95iele(fe) mUn* 
terfud)un9 jtc^en, (gilt n-^ecft ttseldje^ n SSBinW 
^«e (5, 47.) Wfe flc^ »on 6er ©)>i|e eine« SSin» 
feW au* raittelfl fn — 3) ©iagonalen in (n— 2) 
AAt^r^ni ta^erWe^umweterSEBinf elfte« n^ecf« 

s» (n — 2) 2 R «. 49, 1) =r (Jl n ~ 4) R 
=» (n — 2) 180^ 55: I1480Ö — 360*^* ©inft ofle 

SBittW eiiünOeraleic^, foig jcfter « 2-^5^^* ia 

« I8O0 _ ^^ ^ ^"-i--- 180^ -= 

^ 900 n^ 3600^ QQ, 900 ^^ _ 4^ 
n *- n ^ 

84. Stffe Söielecfe werten in 2 Jg^auptorten 
'Set^eilt @ie l^aben namKc^ tnmzbtt lauter slei« 

c^e ©eiten unft gleiche ©infel/ n>o pe r.eÄ 
tttUirej; ^er ntc^t/ n>o fie irreguUire ge^ 
ndnnt t^erften. ^ur (entere fann ti fta^er feine 
aKgemeinen Siegeln geben/ nn&fle n>erften aH m 
Öggregae t>on A A berrac^tW/ »orein fte jerlegt 
»erben fbnnen. (f 83), 

85. ©inb ober in einem n*edratte n ®et# 
(en unb aOe n SBinfel, $olp9onn>infe( ge« 
nannt/ g (e i c^ , mb man {ie^t au« ber ®p\%t je« 
be^^Dl^gonm. bnrc^ bie®e^ne feine« %i>gen«re4t« 
min W^ .?inlen / fo f Reifen pe bit Seinen in 2 gleid^e 
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^oit Un ®i^lun btt&tmn an ftd^. 41 

t^iU ($. 60), ba^tt äudf btn ^oli^eotno'mUl 
feI6fl ($, 53/ 1); fie (int iitte einanfcer flUic^ (§. 
53/ 3), treffen manbtt in einem ^punfte (§. 
59,ftnl) mithin J^affcraef fen eine^ i)ucd^ alit 
©piften btß Sielecf« ge^enfcen S(vt{ft$t 
totld)t mit 6en (Seiten be^n^ed^ n congruente 
AA^ (i(5en. SXarau^ fo(d^ {ugleic^z ba$ nm 
je()e0f93ie(ecE tinXtciit unt) umgefe^rt/ in 
feben Ärei^ tin regnlaiire^ Sielecf ge* 
fc^rieten tt^erfien fann. 
* 86. S)a in ejnem regurairen n^tecfe jeber 

^olpgontoinret =c (^.n^) iso« (§. 83), aire 

©eiten aitt •inanbec s.Ieid> (§. 84), = btt 

6e^tte.?i^foif!, tt^enneine ©cite btflimmt 

iftf baigaiiic ^itUdfolsUd) and) btt Stvtii 
itftimnit (§.85), fcer nm iöffelbe. befi^rieben 
werten fann; mb i|! biefer iejlimmt, fo ifl 

OfiAO 

andf bit ©eBne ^21L^' folglich au^c^ J)ag ganje 

gjie-Ied 6ejlimmt. 

87. JDarauf teru^en We SRee^eben I>era5er# 
jeic^nun^ regulairer 33ie(ecfe. 
l)3Benn bk& e i t e 5e* n-^ecf « 6e(limmt i(!, fo f ann man 
«• enttt>e5et ade n ©eiten unter t)em $o())^on» 

n> i n R I ÄS ^° ~ ^^ * 180« an einander fe$en j 
n 

/•; o^er nnr 5 ©eiten nnter 6em ^ol9$ontt)in# 

fe( t^er6injben unb nac^ §• 64. t)en SRittel» 
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42 ^mittv übffl^tiXtt ^ßknimtttit 

pmtt M SittiUi fad^ettf in mlttttn bit hu 
ßmmtt ©rite n malpaft — Jkn ^ol^goit* 
t0\nM Um matt tntmhtv mit btm Ztani* 

pmtut (5, 45.) abmtfftni obttj ba ^ ^ "^ ^* 

180« = 9Ö« 4 ^ (n — 4), Ci. 83.) fo 

Mimmenf baß matt mie (er &tiu emett 
SRofleti > .90*^ befc^relbf , 90*^ itt n fUti^t 
t^tilt t^tilt nnb n — 4 btvfttbtn in U^Uvn 

y. obor matt Ufäittibt &htx btt gtstUntn Gctte/ 
{, SB. Qifl. 18. ab dti s(eid^f(^eti((td^e< 

A abc fo, 6aß cab = abc ($. 55| 2.) = 

^Ü—ZS: 90* (i 9)o(9gotttt>tnfeO = 

gQ^_t80«, ttK)fcurd>acb=!??/|itt6att< ernte 
^ n n , 

ac ctnctt Stvtiif toottin ab nftttalsetragm 

tDerbett fatin (f. 86). 

2) SSeittt ber JtreU ftlr emt^gulair« n.ecf gt« 

geben ifli fo fattti matt t^n 

«. ettmebcr ttt n gl^icf^e S^eUe e^eilett/ iebett 

= 2H1: ' unb Wc ©e^tte« lie^ett, 

ß. ober t>om 9$}tne())uttfe au< unter ttinM = 

^^ <CkiIbmef(r{te(enunbbte3>urd^fc^nttf<f 

pttttfte ber ^ttip^ttit oerbinben/ 
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^M »eil 6efr<tCrcti btt &mm mfi^. 43 

y* ^tt, ba^f— Ä 4. — tj!/ einen Ünd^rm« 
n ' n 

ttn in n gtöd^ £^ei(e tfteifen mb bU Ge^c 

be< Sosen j Don 4 Steifen }ie^en, 

anm. 1. 2)ie Letten ber regulairen 3/ 4/ 5, 

6 • . . . ^t< 12fede für einen gesehenen 

Sittii fin^en flc^ and^ burc^ befon^ere f inien 

in Demfelften Si^. 19. 

1) ®eiee bti tegnlairen 3*ecf< = gk, tt>oce=:|.cb 

= pcly » acci =r R , 
s=:dP, # ef= ed 
-=ccd := radius« 
= «g»(nic^t9enau). 

£=dni, n>o diu=4-ad 

= gn,»cglir=^gbk 
= cf,'=(ed-ce) 
(t>eröI.SR.3.) 
= en, (nicöt senau) 
= dg (üergf.gj. 1), 

«nm. 2. 3)ie^ Siegel ^e« SÄenalbini trilftr 
(mar nur beim regulatren SSieretf genau )u, 
ijl jtbodf bei Keinen 58ielecfen o^ne mertli* 
c^en Seilet anmenbbar« 

88. Zbtilt man 5en Arei^ in n gleiche Steile 
unb )ie$t an bie il^eilung^punfre Sangeneettf 
fo.efttfle^ ein,re0tt{airf^n«etf auger bem Xreifei 

benn ba |eber tangeneenwinW = — "^ ($. 38), 
mit^iii beibe = r5£^ ' fo i(l ber aßinfe! am S)ttrc[^* 
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44 ^citit 3(6f4^m«. pUmnittit. 
fc^itt^pttitöe. « 180« — ^^ (§. 49, 2) = 

180^ ^^^-^~^ = fi>in^ntomUl «. 83); 

89. ©ae? 58er^artnjg bei ^albmc^tti 6e< 
Äreife« l» ter ©eitc eine^ 6eflimmten' 58lelerf^/ 
mit^iti auc^ jum Umfattge i)effeI6en/ fomo^f in 
nli außer tem Äreife (aß( (ic^ mie 3tt$ie^aö9 an* 
i)erer geemcfi:if<^eti £e^t(<i@e bmd) E^ec^nung fttt« 
ten. S)ie SOJet^ofcen ter 93crcd}nun3 a^er ge^orm 
}ti btt (SpHotedjnie (tJerflf. §. 62). 

e. Ä r e i ^. 

90. 3e groffer bk Slnja^l &ct @el(eti eineö 
xtsnlaixm ajieled^ tft, fcejio fleiner ifl 6ie ©e^ne 
($. 32), .fcejlo nd^er liegt (ie fccr ^erip^'erie, aW 
gig. 19. da n%r af« äd. /S>a^ct\l&^t ftc^ öer 
Umfang eine^ SSiefedf« t>on einer fe^r großen 
©eifenja^I o^ne merflic^en Unferfc^icö 5er ^eri* 
p^erie gfeid) fegen, ©uvc^ 95erec^nung btß Um* 
fange« eine* foldjen S5ielecfö un{) ajergfeic^uhg 
mit fteffen 2)urci&mejlrer ^at man (ic^ bm wahren 
SÖer^dKniffe ier ^perip^etie ju i^rcm ©urc^meffer 
r^ p , . d, toel^e« man = ^ . . 1 fegt, bii 
attf« utt6ei>etitenöe gen4^ert, unbir=3, 14159.,.. 
gefuttöen, welche ga^t t>on i^rem torne&m|len 
SSerec^ner t)te Su&oI))^ifc^e genannt tDtrt^, S)ie 
Unterfuc^ung bk{ti SJer^dltniffed fe(6(l a6er nennt 
Juan üuatratur bti €irfeU oter SJectifi* 
Nation bti Xxtifti. 

fUnm. 9Bo ti nid^t mf große Qenauigfeit an* 
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tommt, l&^t^i^d. ,p = 100 . rsiian^f ^.JaA 
Heimelt} genauer ab^tr =s= 7 . . 22 obtt ==i ' / / 



lia . . 355. — 2>ie 341 ^ ^<tt mait ouf 

.156 S)ecimal(!effen beregnet/ nnb ein ratio* 

naieö SBer^drtnif jmifT^en d..p ttrgeblii^ 

gefuc^. — 2l6crmrtte!(l gemijfer ©e^nen fte« 

Äreife« fcurc^ ^onflrttctioit einegerabegink 

= R ju finben/ fc^eint ntc^t unmbglic^ ju feptr. 

9f.SÄu« d • . p :^ 1 ..^ (§. 90.) folgt nun 

1) 6ie ^nl^lerie p = .d » == 2 ^ «• (toetm-r. 

ft^r ^aftmeffer)/ . 

J^ ber ©ttrc^meflfer d = L.=: 2 r, mithin r= 
JP:_5JBeiI aber bie ©loiffon mit 3, 14159... 
unbecjuem ijl; unb ^=p. If fo l^at ^öb» 

fc^e^tt (1725) ^ ^^^^g fiercc^net «nb — 

0,318309886 flefutifeen. 2)a§er ip d =: 

p. 0,3183 . > . . 

92. €nMi^ J)a J>er föostn lo = -X_(§.44.) 
= 3g^ — ^ (§. 91, 1), fo t(l <ltt SBogen n^ 
=^~ = liö^ Umjr«f«^rt f« »osrn n* 

= X, fo JH d = ^i^l-s 360., o^3j83 ^ _ 
n, 9r n 

ttni> r = ^^x, 0,3183 .... (i 91). 
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44 ^tUit '^bfä^m. pUmtätit. 
SiifXimpmUt^ 180« — ^^ (§. 49, 2) = 
180P. ^^~~T = P(>in^ntoinUl «. 83); 

Äreije^ JU t>er ©eite eine^ 6cflimmtcn 58ielcrf^/ 
mithin and) {um Umfange teffd6en# fomo(;( in 
n{i an^tv bm Greife (dßt ftc^ mie gajief^oog an* 

jit tn: (SpHote^nie (tjergf. §. 62). 

e. Ä r e i ^, ; . 

• 90. 3e groffer t)fe Slnja^l bcx &tiUn eiltet 
reguläire« ajieUd^ ift,. fcejio flemer ifl 6ie ©e^ne 
($. .32), .tejlo nd^er liegt (ie fccr ^Perip^erie, aW 
gig/l9. dm nd^er af« ad. , S>a^cr .Idß( ftc^ ter 
Umfang ümg ^kUdß f>on eitur fefyt großen 
©etfenja^I ol^ne merflic^en Unterfc^ieft bn ^eri« 
p^ttit gfeid) fegen, ©urc^ SScrei^nung J)e* Um* 
fange« eine* folcjjen ajielecfö unl> SJergretc^uhg 
mit fteffen 2)urci&mejjfer ^at man (Ic^ tem'toa^ren 
SÖer^dltniffe fcer ^perip^eHe ju i^rcm ©urc^meffer 
:^ p . . d, ioüdftß man == »• . , i fegt, biß 
attf« un6ei>etiten6e gend^ert , unb ir = 3, I4l59i . . • 
gefunDeti; welche ga^I t)on i^rem torne&m|lert 
SSerec^ner t)te Subolp^ifc^e genannt tokb. S)ie 
Unterfuc^ung diefe* SJerHltniffed fe(6(l a6er nennt 
jua« üuafcratur bei SirfeU ober SJectifi« 
Nation bti Areife«. 

$(nm. 9Bo ti nid^t auf groflle ®enauigf eit an« 
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S8ö« im ©eflafte« htt ^Umn m fi^. 45 

fommt, rajfe^tff-d. .p = lOO . .Aiiath \..fiA 
«e^töciti Qmauttab^t =*= 7 . . 22 oi)eir ä * / 
lia . . 355. — S>ie ^afyl ^ ^at man ouf ' ' 

,156 S)ecimal(!efferi beregnet/ uab ein ratio* 
naltß SBcr^dffnif jtvifi^en d..p ttrgcblic^ 
gefuc^. — 216er mrtteffl gemljfer ©e^nen bti 1 
Äreife« fcört^ ^onflruction einegerabeßnk 
= R ju fittfcen/ f^tint nid)t unmöglich ju feptr. 

9fSijLi«d ./p =l..5r (§. 90.) forgt nun 
1) 6je ^perl^lme p 3=.d » == 2 ^ «• (tointt^r, 

2\ btt ©ttrc^meflfer d = ?-.=: 2 r, mit^\nT=: 

n 

IlmüI aber bic ©ioiflon mit 3/ 14159.,. , 

unbecjuem ijl/ unb ^=p. ^ fo l^at -Oub» 

fc^e.tt (1725) ^ ^4^5Q ; tercc^nef unb - 

0/318309886 gefunben. S)a^er i(l d == 

p. 0/3183 . » • . 

92. €nbIi(^baberS8odenl^ = -T?— (§-44.) ' 

n, 9r n 

ttnl> r = *i2.- X. 0,3183 .... (4. 91). 
n 
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46 ^miUt 3(6f(f^itit(. fMantmetric. 

9tn(titiQtt f&tiit^mm 
a. breifeieider. — S)reietfe. 

93. ^tm mn AA dleid^e et^alt U^ 
hin öfter cinanber 4(ttU€^ ftn5 (§• 13/ 1) fo 
finb i6re sie i enttarnt gen SBttffel einattber aletd^i 

ali Sifl- 20. A abc ä) A'^ade, »o fc = e, b 

s=$ ä Ci 22, a). Detile mm ttim 2 $Ui^nap 
roiflf ©eiUH/ aW ab, ad in n ^Mäft t^tüt $u 
t^tilt nnb ani btn t^tilnnsipuntttn mit cb mb 
ed paxaütUimtn sciostn, fbtoivb attc^acunbae 
in n aleid>e t^eile fler^cUr. S)a^er (n. L $, 40) 
ab . . ad == ac « . ae, ttnt) a. gUid^em ^rnnbe 
ab , , ad = bc , . de ^ mitt^tn 
ac . . ae = bc . . de; b. ^. in i^m 

Iic<)ett AA fiiib bie gleichnamigen ©eiten 
proj>ortionaI. Öon i^uen muß atte« gefeen, 
n>a« »on proportionören ®r5|[en ükerjoupe gife 
(I. §. 105 k). J. 95. (ab — ad) . . ad = 
(ac — ae) . . ae, b. U bd /.ad = ec.ae. 

94. ©aran« ergeben ftc(> bte »ebingungen, 
unter n)eI4>en 2 JDreierfe A unD B, ober mdf 
mehrere; etnanber d^nlid^ finb: 

1) wenn 2 ®infel in A, jgajinfeln in B 

grei<^ (t>ergr. §. 49/2); 
2)n>enn einSBtnfeIinA,einemSBtnfe( in 

B gleich ttttb 2 ©eiten in A, 2 ©eiten 

in/ß, tt^etdje an ben gleichen SBinfeJn^ 

liegen/ proportional; 
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3) rntnu üllt 3^tteeii tu A, a((e« 3 Gei» 

ttn in B ptopoxtionaU . 

Sfttm. SBenit eine Dott liefen 3 9$<&in9ttn9tii 

flate fktbtt unb ritte 9etfe ton A z=z einer 

®eite i^on B, fo Qnb A A gleid^miöd^n» 

rt(^/ ober consruene ($. 53). 

95. 2)ie antoenbttttg biefer 6d$e $tebe hti 
ber S^eiluns ber A ^ fe(bf{ tiefe nö^Iic^ SlefttU 
tote. €^fei }• J9I. gi». 14 A abc unslti^(tu 
titf ttitb cm (e^en ab, an gegeit be ttä^tfu^* 
IK^/ fo iff A abn Ä> A bcm «v A cIjäTä» 
A akm (§. 94f l)j b^cr 

bn , kbai =: am . ^cn, 
fOlgr.bn.^cnsssbin . am. 

€6enfo (äffen ftd} üuiif ab itnb Ic mit ac terglei» 
f^en- — a^oc^ befonbere @4$e ftnbcn ffd^ baburc^ 
bei bem dtete^feitigen unb gieicfyfd^enfli' 
c^en A. / 

96. äiber (u t^oriäjHc^ toic^tisen Sßa^r^eiten 
itlanst man auf biefe Strt ftei beut rec^t min f» 

liefen A. €< fei Jtg. 21. acb ri R, unb cd 
gegen ab redS^tttinfHc^/ fo i({ A acd (i a 
acb <v A cbd (§. 94| l)j ba^er 

i) ab . . ac:= ac . , ad; fofgLad = ^- 



2) 8b..bc=bc..bdj 


ab ' 


3) ad..cd=ed..bdj 


ad 


- 
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48 ^miUf Kkf^nitt. pknimtttk. 

ac ift mittl ptt^ouion. ®r. {bi^cn ab itn5 ad 

bc 9 f ^ f, # ab » bd 

cd ^ » ' » # * ad ^ bd. 

97. ©a alfo ad = ^/ bd = -i^* 

«: 96, 1.2), fo ijl ad + bd = ab = 22l+^' 

nttt^in ab'^ ss= ao* -|- bc«, t. ^* in Jete« 

re^ttDinfHc^etr A ijl b^ß Üuabtat btt 

^"fpotettufe fcer ©umnre bcx SXuabvatt 6er 

Satfyatn sUiäf (§. Stt, 1). 

. anm. 3)iefer @a§ «Htb nftc^ (Hnem erfJett 

Snrtecfer ^pt^ogora* t)er ppt^agorifc^« 

Se^rfag, tt>egeti feinet mlfiltidm ^u^mi 

aber magister matheseos genannt SRan 

^at bafüv Diele Semetgar(en erfunden, un* 

ter tt>erd^ett bit in^intlibi '€fementen (95. 

1. ©• 47.) mt 6er flnnreic^flen feleibf. 

98. S)aJ-au^ flnbef fJc^ nun 

1) ab ===: 1/ (ac* + bc^)i 

2) ac» = ab* — bc* ä (ab -f bc). (ab - bc); 
fotsÜdf ac Ä 1/ (ab* -- bc^) ä j/ 
(ab 4- bc). (ab r— bc)} 

3),bc* Ä ab* ---Äc* a= (ab -f-ac). (ab— ac); 
folglich bc ^=^ y (ab* — ac*) 3=4 )/ 
(ab -fl ac). (ab — ac). 

Slnm. €« giebt eine unen6fi(^e ^OJenge foId)er 
AA, fceren ©eifen f?c^ 6«rc^ ganje 5a6* 
lert öuöbrörfen laffen ober rdtionat fin6. 
©ie werben ptje^agorifdje AA genannf* 
2)ie Saniert 6er &t\Un fünben pc^/ »enn 

' man. 
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i$cn bitji @e(laffen ber (£6eticn in ^c^u^. 49 

man 2 ganje ^h^Iett m uitb n fo anntmmfi 
fiajf m > n, unJ> ab = (m* -f- n«), ac 
r=r 2. m. n, bc = (m« — n«)fe$f. Denn 
turc^ SRec^nung fintet man (m^ -p n«)« 
= (2- ID. n.)^ + (m^ - n^y. — 3„, 
Sll(err^ume>it man näcft^profru* (3Jafef. 
auöff. @. 110) öaför 2 SRee^ot^en «e^6f, 
. t^ouon die eine/ mld^ mit ditcr tiitdera» 
teit 3<^( anfiodtf Hm $i>t5<r8oraJ/ ^t> 
an5ere/ n>eld^e t)Ott dm&en Sa^Im au^ge^t/ 
bm ^laton {ugefc^riebm n^ir^ S}ac| |^ 

itv t0itb bc=Bn(tttifler. 30/ acas^lzll/ 

ab = ~^^ na^ tkfer bc = n (get 

rate 30/ «^ f=^/5 — 1/ ab »JB! -f*. j 

. 99. JDa fetti« 0«0. 21. bd:^ ^*==: <!$» 

'a»- ad 

tttiO ad =s,»-^ = ^ (4, 97), fo »ttm H 

naäi btm erfteit l>c»».cd»..=3:ab.'*d^V ?. 106.) 
Wttd^ btm iweften ac» . > cd« . . =a ab . . bd • 

»orott^ forj« bc* . . ac* =-bd . . «d (I, §, 
118, 2.) e. ^. t»ie Sl^fdlnUte 6er ^5)potenttfc 
«. »te 6it fltta5rttte ftet anUtgtitbin St«n 
t^tt ttif 1oler ttJitr ü\rä) tc . ; äe ä JX bd . . 
|/ ad, bit Äat$e«ttV tetetiijüiiattot»«». 
|<f9 «»;? »f4t SUft^ltitlttt K. < 

Sin». 1. ' atic^ (rgie^t fid^ biitmt ac» . . cd» 
« :'te«b..bd**«tic.;<a a» y ab,.l/bdj 
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50 ^miuv Tü^mtt pUnmittic. 

tttlb bc« . . cdV= ab-. . ad oter bc . . ed 

= J/ ab . . 1/ ad. 

Stnttt. 2. 3Jcfott^ere @4$e iitbt bic Slrtmen* 

bung t>er tjoti $. 97 — 99 »orgetraflenen 

auf Me recfttwWIicfee« AA/ in n)crd)e füc^ 

M 9Ut*feiaac^.fUic<>f4^nflic^><2c. 

A t|>eüen Wfr. 

100» 4^i^ f&anen mtn auäf bit §^ 76. an» 

gcbenWeti ^fft in ttnferfüdjttng jejogen »erben, 

tpenn namKe^ AA fo mit Greifen terfrttnben (Inft, 

Daf nur 2 ober n«r eine aber gar feine Öpi^e 

tn ber ^p^erte be« Äreife* liesen. Die ©eiten 

forcier AA finb t^ejK ©t^ttfn mb 96f*niftc 

ton (bleuen I ' t^eiW langeneen, e^eiW ©efanfen/ 

ba^er bU 64^e, bie fie^ fttr bie ^efttmmunsen 

ber &^tn finbeni anc^ jugTei^ für bie rt$tern 

gelten. 

101. UJenn 2 !Sj>i^en eine« A in ber ^u 
rt^ierie eine« Greife« flegirn; fo mnf bie 3te tnu 
»eber tnner^Ib ober atifjer^aJi^ be« greife« 
Kegen. Snr ben erflen gatt fei gig. 13. t>art A' 
•bg, ag »Ab bg M |ar feripMc berlingmf 
fa ii A aeg (v A bgd (4. 36i 1- §• ö4| 1), 
ba^er tioc^ §• 93. 

1) ag . . bg = cg . • gd; mithin iTe^ bi« 
abgefi:|^nittei^ett ^t&dt wn 2 fi^ b;ttrc^^^ 
f^hetbenben 6>^tien im tim«jr(t^^/li^ 
!8c4r^4Ittiffe lu eitt<>nber,i ..^ ^.^ 

2) ag . . bg rs: ae ^ . bd .« ®e^e Äf iib^vi 
e^nt a^aab; iinb macltwott ek.^»^db, fo 
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l8ott hm^aUtn Uvi^bmfnin ^c^c(. 51 

ift A. aJte (V A abg (§- 94/ 1), ta^er 
ag . . ab = ae * . ak jc. SDa^er gefteti ton 
A abg aud) We 6d§e §. 58* un^ f 61. 

102. aQehn Oadegcn tie 3re 6pt$e au^er« 
|aU ^eö Xm(tß lUstf fo thnmn 2 &€ittn in 
f&tiyt^uns auf bett Xtcii ^ttitvUi fbefdfaf^tit 
^abtn: aW gw. 22. ac un5 bc ©efanfett, gt^. 
23. ae 6ef<mUtt/ bc Siittg. ^M* 24* ac uttb bc 
S«i«* — 3«H m«ti 8i9. 22* 

1) «e i|^ db^ fr iÜ A ace <v A bdc (f a4/^l), 
foIgKd^ ac . . bc = ce . . cd (§. Qß)^ mj^j 
^itt auäf A abc a, A dce ($. 94/ 2); 

2) ra(Kl^t*m«n cbt Ä deb, tmb jie^t'aFunb el^ 
fo i^ Ä aef (,, A abc (f 94/ i), b<^ct 
ac . . ab = aa . . af u* utib e* jrfeert eieti* 

^ fdW bfe. @4ge §. 58. tmb §. 61. t^om A abc. 

103. ^tnn 813. 23. bc tint Zanstntt 
ift mb man |tc^e 

1) ab , fo iftA abc (^ A bcd(i38. $. 94/ 1% 
ba^er ac . ^ bc ä bc , .cd, b. ^. bc if 
mittl. firo)>orttonan«iWifc^cn ac unb 
btm ^Ibfd^nitu cdj 

/^ /^ 

2) be 11 ' ä«; wobtttc^ n =± a (f 22- b) « 

• q (§. 38.) fofflfic^ m -nh ö ~ m» rf- q.iinf> 
' X =a tt (f 36)/ fr if! A bde <^ A ^fcwf, 
' mithin ac * . ab ä da . . b<ric. nnl^.g^ett 
bfm 6 *^^ ^i^ ^{f< f 58« un^ 4. öi< 

a> 2 
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52 3w«f<r W<i>«irt. Pknim<tnt. 

104. 5Bnin <ttbli<^ tJtg. 24. äTanb ßc"$fln» 
gcnfcn finbf unb man litfyt 
1) S^, fo ijl cf . . ac z= ac . . cg\ 

folgt, ac . . cb'Ä cb . . ac, mtt^tn 
•c» = cb* mb ac = cb, b,U A «cb iltidf» 

i^ttniliäf, fo(8(ic^ cab = abc ($. 55« 2); 

3) maifft ' man bd s ab, fa tft bad = adb 

«* 360 ttttt> a^ = b^a (§. 38), fbrgßc^ A 
abd ^ A abc (§. g4, 1.) 6tt^er ac . . ab 
= ab , . ad (§: 93), I). ^. ab ift mltel. 
^topor^ionaU« |t«tfc^ctt acimt ad, uftb 
gcU^tt tom A abc aiKJ^ ^ie 6d$e $. 58. iinb 

105- atttf 4(tt(i^ SBcifc («fett fi0 Mf a A 
litrücl^tati tO0Dott nur eine p6er U\vi^ @)>i|e in 
(er f)eH|>^erte etne< ftretfe^ Uese^ unt ^nden die 
eia(e 4.102« -*- 104. toterer Slttt9en^ttn8^a6e^— 
IBefon^ere 6i|e ergeben fic^^f menn Vit aa 
tteic^feitisi slett^fc^enfß«^ ober re(^emin((tc^ finb* 

106; Unter jenen t^ ber anfmerf^mfeie noc^ 
(er SaD toridglic^ toere§f loenn äffe 3 ^iedvx eiV 

A Tangenten eine< J^reifeiS ({nb/ a« ßtg. 

A abd, too ae =3 af , be = bg, df =ss dg 
(i 1Q4| 1). 3ie^t mM 
S> bie J^IbmefTer cc^ «f? cgy (e<^. ac, bc, cd» 

f> i(l A «« = A arf> A bce =: A bcg, 
ac. (f. 59, 1); nnb )ie(e mm bie Seinen 
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i imiMw ^R föctuiiitmaßpnntunt M ef, h., 
fo StUtnp mil afc = aec^ = R (5. 37.) ss 
a£r-« »ie (t. 59.) Me ©afe §. 9ft ~ 99. 

2) |i|4d^t :n|4tl gnm ==? 2..e«, fo tfi |^ gon ~ 
aet + aib «, 380 = 2. a^f «. 104)| foW. 

^ I gnok sx ft = ii.i i^ti5 ma9t man mga =3; 

^ 2.eg^ f>jfl'4» 9J.' «T. !• »a Ä b = g; t«^ 

A gmn fü A abd (^. 94/ 1) mtf^tR $h . . 
md =? gn .'. rnn k. tttib sflfett öaJtt A «*4 
4«<^ We 6% $.57 tttt^$. 60. 

tfy>b€i> iit dnem A meti Jtr. jit ^efc^A'^i» 

mf 2} in ^. 101 — 106 6ie ÜKct^oöe^f 
AA in Äretfctt {u tefd^reftctti meiere ge* 
Stimm AA (l^nfid^ fJn6. 

b. IRterfeUtae €Mit<ti. ft^terecEr. 

107« SIterecfe ^nb tinaBbtt i^nlidk 
loentt Me ^A 4Nic^ fltti^/ n^ovein fie ^ ptltf 
gen laffeii C§u 68X 2)a^r folgt au« Oeit ^l)in» 
guitgen ^er Slt^nüä^Uit 6cr A A a ^ie Der fSier» 
^e A mt^ B, toenn in i^en ge^eufeitig 

1) mmtbtt l ®.gleicftttn64©eitett propotUiMfl) 

2) oder 2 * * , • 3 * * 

3) o6er 3 * * . 2 * s (§.94,1) 
fänm. 9)ei ^ataltttostammtn finbtt bit 

ae^ttlici^feit ^att, tomn ein 9B. glctc^ nnfr 
2 6. |»roport ($. 69). ®ttid bie (e$eem 
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54 ^wcittt Hi^ifnHt. plnnimkic. 

anöi »Uidi, fb finb bit If^^tMäosrimmt 
congruetif. . . .^ 

108. 8M sUidftn ®rftirt)<n jlnb n. feit ige 
<E(en<n A unb B rmanber A^ntic^/ tvennbie 
(» — 2) A A / worein p« fi<fr |frt««^n: laffert 
(§. 83); in A auf d^nlic^e 3Beife liegen / alß in 
B mb einander d^n(i(^ ftnb. <?S finbet babtv 
^>k ae^nli^feit ^er nfftfe Hac^ §.ä4^$attf Mnn 

1) cnttiK^er(nt— 3)SB,s(tt<^Un^n®eii:fnproporr. 
•2) ober (n— 2) <. • * (n — 1)* ^ 
3) ober (n-r-l).# • * (ii.,^2)« , > 

109. @inb aber Dfecfe A iig^ B regm 
laif (§. 84), fo ^b bit n. A2JS1 nur *ftt SRIt» 
telp. toorein fit gef^eitt merben f^riften ^85.) in 
A benen in B ifyntidff mithirf ou^ ofe n^ecfe 
eJnanber d^nlic^ (§.86. §.94/ J).' J^dftnnun 
Don btn n<etfen A unb B, bie @eiren a unb b, 
bie J5>albme(fer R unb r^ fo iflf a . . b c= R,.r. 
©er tlmfansVon A i(l ±= n, a, ber i^bn B = 
n.b, fofgr. n.a . . nb = R : . r^ D . . d 
=«= P. . p (§. 90.) b. ^. bie Umfdnge ber rc* 
gnlairen n^ecfe oer^aleen fid^ mie t^rt 
^aibmtfftt, 3>arc^meffer ober ttmfreife^ 

cf. Ä r e t f e. 

110. 2)a^er finb nac^ i 90* unb $. 109. 
alle J(reife einanber d^nlic^. Sf^nunAcvB, 
ft ifli toenn n . a =: P, n . b = p ($. 109)| 
P . . p = D . , d =; R . . r, b.b^bUUm* 
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$8ün bcit ®vi$m Ut ^cttett. 55 

freifc ^b i^ttn ©ttrc^m^ffet« mb .{^afft*. 
mefferft proparttonef. 

111. ^atatii folgt nun duc^/ OaJ 

1) ein »ojeti M Äreife^ A i>on n^ = «b 5*«» 
26. (ld> jttm »ogcfli <infi «nbern B doo u* 

" s= e? t>erMtt/ W« *<r S)ntt^tiKflrer^ 4^d*«ef# 
f<r ober Umfang wn A {u Oem oon B. €1 

2) raa*t man 1^ = '^, (^«r 8<lttde nacj)) f» 

jl(((f(4It fid) acb..«cd=s€cf , . «cd Ä ab.. 

" id i= a? /. e?= äc . . ec, ^ ^. Itfflltt llt 
wrfd>lettiwn Ärrtfin S5oö<n t>ee Wng« n«<* 
jjetc^ fi«>, fo »w^aften |ld> i^r« f©iirfel um« 
gtfe^rt wie We ^«l^mef« k. 

B. S^on btn €6«n«n in 4>«««f««^t 

1) So» btm 3n^4U< <itt$<Iiier(Eie«et. 

. tl2. aBi« tet .^V^H itbtt ©rißc nut fci»# 
a}crd(ei(f>ttn0 mit eiatt «i*<t« «W«D«rtiden, «W 
«<M||(f erlann» »W (I. §. 28), fo mn^ a«* ^< 

fotbert Wf Shtur mfttti &ftmtni9t>tmhitnt 
bit f4t tajfctee einfat^fle, »eldje «eflttt ftrt 1>«» 
t«l[cß<mtt< BttÖ ber ©leii^it b« Äeitw, »ie 
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56 B^P^^ 7ibf4)mtt. Planimetrie. 

audi ptt Minttl bti Cluabttit iftQ. 71^ 1, «> 
^fl nun bU Seite etne^ £luat)ratö =: a, fo t^ 
fem ^Wt =5 a. a = a* (I, 32). SBUwo^l 
aber a toitLfu^vlidf ansenommen tottbtn tamxt fo 
pflegt man boc^ bic $. 4?. angefö^rten ®r&$[eti 
{Q Stbvauäim. <Si tfl da^er 



iM^ 3)ectmalmaaße 

IQ' :^ 10^^=100 0'' 

iD''=io*«iiooa'" 



na<^ S>ttobecima(maaf e 

1D'=12*=I44D" 
1D"=12*=144D'" 



2>te ^tmanbttnns itibct SIrten t^on üuabr. 
SKoafen gtfc^ic^t nofc^ 6ief(n S5e#immttit0en auf 
4^n(tc^e Sßetfe/ a(« 6ie 5er Unscnmaa^t miUtlß 
btv SRegeteetri (I ^. 109, a, 2> 

113. Äettft man jlc^ min' eine ©eite dnetf 
aec^eecf« (4. 71, 1, ß) aW gig. 17. e£ in n' 
«(etc^e tfytilt set^ettt, fo (äffen fic^ an e£ n^Uu 
äft Ütia^rate neben einanbet 5enfen; btnU man 
flc^ aut^ ec tn m eben folc^t t^ik dtt^tiUf fo 
muf cdef mn fplcf^er Üuabrate entsaften. tSiut^ 
toivb ef 5ie iingt (0runW(ttte) unb bte rec^t* 
totnM. gegen ef liegenbe ec bie 55 reite (^b^e) 
be« giec^tecO j^enanne; baber t|t ber ^n^it bif« 
^ben SS in. n = bem V^jobutte aui ber 
f4nse in bie Streite s=s. ef. ec. 

«um. 3)ie abreite (^5|e) ift bie (urieflt 
t^ toel^ t»on ber iinge (©runbl.) ani^t* 
logen toerben fann; benn nac^ $. 57. tfl 
Sj«. 17. df < bd < de K. 

114. J)ie. 2 rec^twin«. congrueneen 
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fSon Un &vh$m »er -(Svenen. 57 

A A <^ed tttt^ def (f 690 fttt^ nun eittontdr aiu^ 
an Sn^fte flleic^ (§. 14)/ mt^iti ijl A ecd =» 
A edf = i ef.ec, t). ^. '^< rec(>ttt>iitrr. A i(l 
ter ^dlfte eine« fSttäfttdti ton gleicher 
Sdnge unb ^rette gleid^. 

115. ©djer ifl glg. 17. A «ce =s A bdi^ 
felglid) acbd =x cdef = ef.ce.:^ ab.ce^ t* ^ 
5^ fc^tefmintl. ^araKeUgrarnnt ift einem 
{^ec^eecEe ton sJfeic^er tedn^e unb breite 
«leic^. 

116. ^tüui mb üui $. Il4f fo(9ti i^af 
ein fc^ieftttnn. A be'r ^d(ft^ üntt S^ont« 

>oi5en Don sieicher Sdttgt unb Brette 
gleich iftf aM ^ig. Id. A acdcs a «bd =: 

117. S)te ^«trt^eergebntfTeang^. 113~11« 
fhifr ba^er 

a. ter 3nM(eine< ^avalitl^sfattff iftbtm 
^vebuttt ani feiner Sdngje nnb S^reiu 

b. 5er ^^e eine« A ift bttJ^Mftt bttftt 
^xobutte flleic^. 

9lnm. S)ir ^n^afe eine« gteic^feitigen Ai 
aW gig. 12. abd ifl. Da^r = 4 ab.di. 
Slun ifl a6er di = j/ (ad* — ai«) '(^. 
«6, %) =»= K (ab* •- i ab*> «. 48, 1.) 
= 1/ 4 «b« = 4 ab J/ 3j folgl. A abd 
= ^ ab* J/ 3. 

118. 3ln tiefe @d(|e rei|e (td^ mid tt«d^ (o(# 
genfer, ^m^ mn in berlbiagon^Ie eine« i)a# 
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La/ 



58 '^tüciUt %hf^n\tt. ^lanmttrk. 

töflerogram«/ aW §19. 16. In ad bttrc^ einen »iff» 
ra^rric^en ^nnft g,ef |] ac, ik || at> lit^t, fo 
ifl ebgk = igcf. 

119. 2>a ein JrapejU» 519. 17. cdbe = 
A ecd -f A cbd (§. 68.) «nb A ecd =2 
$ cd. ec, A ebd ±±: ^ eb. ec, fo ift cdbe =3 
|: (cd -|- cb) ec. 

120. ^ni fiteic^em ©rnnbe ij! ein unr<# 
Stlmiftit« tßitrtd, ali §19. 27. abcd = 
«. ab. cf -f 4 ab. de =: 4 (cf -f de) ab. 

9lnnt «uf Mef>n «a$en tertt^cn bit fft^ittn 

^er !8et<i>4tt5elttn8 3» unb 4*ft\tiget &o 

mn in titmntfex fowoftl im aBfemeinen, aW 

, . att<^ bei torsefdiKie^cnen Reiten uiiöSBinfeln^ 

121. €« 1(1 aber in ben 6d#en §. 113 ~ 
120 MUtncmmtni bafi fotxw^I bie Hndtf M 
attc^ bie S3reite ber (Sbenen unmittelbar $€$ 
mtffm »erben fonnen. £*:^ i(l jebo<^ 5fter« »e* 
t<n mancherlei ^mberniffe ni<^t mogtic^. S>antt 
muffen anbere @eiten ber Ebenen unb SSinfef ge^ 
luffen merbcu {ponen ober fonfi bttannt fe^Ur 
um cntn^eber bie Umt ober bie SSrette, ober beibe 
M(^ $v@i* befümmen {u f&mtem 3.^. 

a) wenn bie (dnge^ M gig. 14. im A abc, 

ab, anflirbem ac unb a befanne (inb, cm 
aber unbekannt, fol(lim A 29« > Sin- 90**,. 
ac = Sin. a . . cm (§. 61)/ folgt. i(l/ im 
bem Sin. OÖ® = 1$ cm s ac. Sin. a; ba^ 
^<r A acb S3 ^ ab.ac ^. a(V117/ b); 
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b. »ttt^frie ^ttitt cm, MsU ac^a, tnt^ b, 

, foljjr. mäi c (§. 49, 2.) btpmrnt f^b, fi» 

iH Sia.^ . . ac = Sin. c . . ab (§. 61), 

.foljt ab = .^—g 

_,'._, , ac* Sin. a Sin. c. 
»a«<r if A .bc = ^ sin. b. 

cf. t^ettn i&nst mb breite unbehnttt finkf 
fo leuchtet au^ a; unb b. fc^on ein. tt)te f{e j 
difunbtn toerbm tbmtn. . ^ . 

^ 122. J)er 3n^oft eine* ir t e« nf alten ntec« 
(§. 84.) ijl btx 6umme Der (n— 2) AA.giei*! 
»orein eö jerlegt totxbin fann (§. 83)/ Deren 3tt* 
t^oXH nac^ §. 120. oDer §. 1^1. flefhnDen'VerDen. 

123. Z>a jeDe^ regulaire n»ecf in ii con# 
gruenfe A A um ben SKItfelpunft geteerte .»erben 
fann (4. 85)/ fo M man W^ ben 3«^alt. eine« 
folc^en A^ {nerforfi^n unb mien ju muUi|>(icit 
ren. €ö fep glg. 18. A abc m folc^e« A/ tt>efc 
fi^ti = 4. ab.cg = 4. bc.ak(§. 117/ t)j foljf. 
i^ bai ^myt n»ed=i xi.ab.cg,== f ?i. bcak, 

€« (dft fi^ aUt cg au< ab unb c^^ MiüU ak 

an^ bc unb G ftnben« 3* ^« i»^ («intern SaSeifE 
Sio. 90^ . . ac = Sin. c . . ak. Sflun if{ afcer 

ac = bc, (§. 27r a) c = -^^i_(^ 86.) wA 
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00 ^Mim Tä^i^. pitaemttit. 

&a, HO" («9 ==: If fo ift ak » bc Sin. §^ 

folit. A abc == i bc*. Sin. ^^, mb btt 3n. 

^ft bti gan|(tt n,ftf« « 4. n.bc». Sin..?52!: 

<n 

124..S)a im Greife nac^ $. 90. n.abc^t^. 

18) = p = d » = 2.r , q. 91,, f) ir<f<i« 

tmbtn (am, mbei cg = r toir^, fo ift bk,^li* 

^t bte Stt.^i p.r (§. 123.) = ^ d* «? = 

p».(V0795774...Si».t(»^j:ftej :&«l6fr. « i d» ,. 

1!^. S>aratt< er$t€6(/ andf btv 3tnMt eiltet 
Xret^att^rc^tiitte^ t>on n^, |.S5. Sid.l8.abcg 

3ti0 360 4 300 4-- ^'* '^^^• 

ttttb »etiti tet «D^tt n<> = X, fo tagt flcft 6er 
Unifäfnitt alß ein A anfe^ett/ &effen ^n^ab = 
1 r X ($.117; b). 

126. ^iermt< li$t fUtf mbtt der ^fyklt 
rlitei fUhf^nitUi Do» n«, M S«Ä- 18. abg 
iübrn/ i||pii er der Utttrrfc^ted {mifc^ii dem £r. 
^^^^^^^ '^^^S tt^^ ^^^ A Abc, miroin » 
acbg — . A abc ijf. & ijl aber der Slu^fc^nitt 

wn n^ c=3 -^* r* ir ({. 125.) und A abc = 
360 

I r'.Sio. n^ Cf 123)/ indem bc «s ac s r. 
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T* Sin, n\ / 

2 ' ' . ^, , , 

91 nm. 4>ier^er stritt auö) bit lunula te^ 
' J^ippcttatti. (£i fepett Stg. 21« agcb^ 
aec, cfb J^alhtttift ter SDttrc|mf||b: ab/ 
ac, bc, (tooftet e lo^fii^rn^ aitgntotiintea 
ti^rben fanti) fo tf{ bit ^lidft agcb = 
»ab^flTi aec = 4ac?ar; cfb sfs | bc^x 
(i l*i4). Sltttt t^ o6er ab« s= ac«-f.fac« 
(§- 97)7 folgli^ auc^ i ab« ir =x 
I (ac« -f-bc'')», itftt^iitagcb=aec4*cfb. 
3te^t noit bit gtmtmf^taftl. %bf^nt agc 
itttb ckb. abi fo blei6$ A abc = aecg Zu 
ekbf. 

127, ^nbliät H^ba fUlf aui §. 124 m4 
(er 3nNt (ine^ dtinitif ifbim er 6rm U/ttcr^ 
fdiitbt imcier au^ e6ent)emfe(6ctt aSt^tcIp. lefd^rie» 
iencr ((oncentrirc^er)J(retO( t({. Cif fep ber^ali« 
meffet De« duffetti «s R, (ertctf innertissr, 
fo \ft bit giÄd^e ftc« aHt^rf « R» »— r« ir= 
(R* — r*> ^ =a (R + r). (R — r> ». 

128. $(ol btm SKi^afte einer Sfrad^e Ufe 
attc^ toteber je5e Sittie iered^nett; ml^t ate gaf» 
tor batin entsaften tft/ toenn Me äbrtgen gafforen 
Mannt ^nb. fSenn äfier^aupt 6er ^^Nt —Qt 
»4er j. 95. im üuaörate Q. = a« ($. 112), fb 
i(l Ä = 1/ Q.J toenn im Slec^tecfe Q. =« m.ii 

(§. 113), fo iH m SS 2l, n a= 2:j t^tnn ii» 
n m. 
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02 ^mütx TihUbfUitt, pUmirnfttifi 

Jtr. Q. = r» , rs ^ d* » =r E! (§. 124), f0 

iftr» y^' d « l/f:5-=2l/Q.0r3fa3... 
($. 91); p =r K 4 ir. Q. = 2 1/ Q. ^1 unb 

.9. Scrglci c^ttitg (er €6enett in 
i^liific^t bti 3nMlt** 

129. 3tt>ei o^er mehrere €6enen m&f[m an 
ffn^altf entmeber ctnanbcr f fetc^ ober nn» 
9(eic^ frpn ($. 13 , 2. a). 2(m erftorn SaDe 5a« 
bett mir bic SBcbingtingen ju ttttterfuc^eti# um 
f€r ti>e(c^en ft gleich finb, im {meiern abeir mäffen 
fle in einem gemiffen Oriffen^aSer^dttniffe {u 
einanber fielen; mefc^e^ mirburc^ Sergfeic^ung 
t|rer ^n^of ee erf ennen. ©le ju Dergleid^enben €be« 
nen mögen A nnb B ^et^en« 

•• SBebingttttg^n ber &it\^fytit ber 
ebenen« 

130. ^m dO^meitten ift A t=r B, n^enn 
bai ^xoPuH ber Safeoren^ me(<^e^ A gte^e, gleich 
i|i bemi meiere« B ptU. 6inb nun 

1. A unb B ünabtatc, mb A =2 a% 3b=ä 
b« (§- 1120 fo ijl A =s B, menn a* =b% 
fo(gI. menn a = b 

2) A mb B dit^ttat ober aue^ fc^tefmtnfC 
^araBetogrammc (4. 115)i unb A = a.b, 
B =r]n . n ($. 117/ a), (0 i(l A=:B, menn^ 
a.b, » m.n, ober menn a . . m« n,.b,' 
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b. K t^tnn bu ^t^bnttt ßni btn Hnm 
gen in bit Streite 9(11(^1 cPet mnn M 
bii iättitn umittt^xttoit bit fbvtittn 
Wr^alten; 

3) A mb p S)rdecf< unb A =;: tJ^' B » 

. m Zt. 2. 

131. 9Bim baj^tt m einem ^araOeto^attun». 
A = a. b ntib B = iti.n, a unö m We Wn» 
gen; b mb n ^ie freiten iinb^a ^=: m^ b z=zm, 
fo i|l auc^ a,b = m . n, oter A = B. ^btup 
b(^fftlbt finbtt flM t»enn A u[tt^ B'3>retede i^on 
tiefer ^efc^ajTen^ett ftiib. 3>a^er gilt ter @tt^ 
5afiff»t»^(^ f^ataUeUgtamme.dti^attd^ A il*' 
einanbet gletc^ finti i»etn fte gfei«^* 
sangen (@runi)nnteii)itn6 g^IftdbeSKrelten 
(^o^n) taben. ^^ ^ 

'9lnm. SMrauf {»eru^t bit ^tmatmmns btt 
^araBfelogrdmttte iwpkl in ntmnbtt ali anc^ 
in AA »on gletd^em 2fn^(te un6 timge«^ 
te^rf. ^ic SJerttxanI)e(ung Oerfefben in £in asr 
träte a6er etgiefte fl(^ naä) 4« 96. unl) $. ICC^ 

132. 6inb A unft B irregulair/ ii*ecfei foj 
xft A = B, tt>etttt We ©«mwe btx ^nl^dttbtt^^ 
(n — 2) AA Don A btt *er (n— -2) AA^ 

wtt B (§, 122.) greic^; i(f. . . ; ., :,., ' ^ 

133. )pji?ntt aber A unb B re^nlaire n$^t^ 
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64 ^weiter "Xbf^niU. ^länimcttk. 

flt^f fo knd^ftt auß $. 123. tittt ^<tf fit kirn 
anbtt sUidf flnb, f»tnn bk Gelten obtt bit 
J^aUmeffer Üctfclith tinanttt glei^ (liili, 

134. ®in5 A uttb B Äreife/ itttb A = 
R« », B = r» » «.124), fü ffl A = B, »enii 
H* » = r* ir, miffti« toeiin R =f r, >, u »enit 
We J&aI6meffer gleic^v 

135. 3Benti endlich A ttttb Ö Sttt^fc^niffe 
ierfc^tetenec Areife i^on ^ogeti Wd^ii^^^ner 

Ätäte m^ ttnb n«, Uli* A = ^ R*. «•, B==: 
^ r« . fo IdA =^ B, »en« ^ R« - - 

^r« «-j wU^ttt wen« m.R»=n.r*ot)«»tnn 

m . . n Ä X* . .a* b. i. wtnn fj<9 »te 95»» 
§tn. ümstttfytt »tt^tilttnt mit bitHua* 
ktatt i^ttx J^aitrmtff4t. 

h, Vttiltidtun'i tttt$ltiäftt €btntn in 

i3S. e# leuchtet an flc^ ({n, taf undlti* 
^( ebenen im ällQtmtintn fi^ toic i>u 
Iprobttfte btt gactoren »er^a/ten» »tlt^« 
tteSnMI« ft<tfcI6<tt8e6fn(5.112.— 127). 
S^un (tnnro nid^t nur dcmifTe gaftoren in A for» 
4fm in fi gleich fe^ni tann utftattn f{(| ti( 
€|<n(tt, t9i( Me öte^^en Sartornt (I. j. 102 1 4); 
fktibtm ti fhiamulMi hk Saf^rrn in A tratn 
V in 
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in B proportional ft^n, tooflc^ ta^Ser^db« 
«ifE tor Slic^m tu tcnfofgenbett i$. erge6en fotr». 

136. €« fe^en |. S5. A unfr B iparaffe(o» 
srümmer A = a.b, B^m. Uy fo oft(Ni(e (Ije^ 

1) im aDflememm A . , B = a. b . . m, a 
(fl35); 

2) toetrn bit Hndtn ilti^f a rs m, A..B 
= b . . n t,. t. tote WeSJreitetti jtnfrtoettii 
We Streifen s(d^ b = n, A.,B=sa..in, 
t. i. toie bit iinitn} 

3) iNtm Hnstn unb ^ttittü proportiof 
nal/ foliU A (w B, a , , m = b , . n, 

foigi. n x= !?!i^, A . . B =ab.;5iE?i= 
X a. a 

a» , . m* 8= b» ..n»^ I). 1. aMHi^f fa* 

rane(ogramme/toie6te£ltta(^raui^rcr 

4HH4^ (iegenfrett Geiteti. 

137. 2>a fic^ Me ^aiSctt; loie bit @an{€ir 
i^er^attett; fo seUen non A A / a(< teii J^Ifien 
oon Varaaeloflrammen gl tdtige mtb SBr. (117; b), 
tbtnbitftlbtn «a$e (§. 136) j.gs. Stg- 20. 
A ade ~ A abc (§. 93). SRttti fepett ef utifc cg 
fenfre^t «uf ad nnb ab, fo ijl auc^ A afe iw a 
acg, mithin ad . . ab =: ae , . ac m cf.,cg, 

forgt. 9g = ^^. S>^tt A ad*., A abc=r 

» ad.ef..iab.cg= ad^ef.. ab ül^^ =« 
ad* . , ab* sa ae* . • ac* sis de* , « kc» sx 
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66 Bri^^itiv ^M<Nt(* ^fmtMc. 

138. Uti6frafl^4^iiitc^e n*tÜ€\n(n^2y 
aMH((}e A A t^Htn U^tn (tu 106.) fbfgf. oKr 
©eilen itt A aScit itolicii^ listen in.B )>rD« 
portiotial gll^y fo fU^t a»^ $. 137, bü^^^äf^ 
üudi i^nli^t n«etfe n>tf ^te üuabratc t^» 
rer d()nltc^ litgtnbtn @eiten tttfyatttn. 

A bek , , A aM Ä bk*- . . bd« 

• =Ä beJ» . . ab« ($. 137.) 
A beg ,' . A abc an jbo* . . ab« 

' t=:bk^ . . bd«, fpfglid» 

A bek4-A b^, . A abd^-A abcz:;z*2bk \ .'2bd^ 
0. u bkeg . ..abcd = bk« , . bd» t=: bg« . . bc« k. 

139. Wenn baQtiin A ttnb B regulaire 
n»ecr€ (Ml ^rett tSeften =±: ^ nnb hy mt^bo 
reo J£^<i(^mfffer = ^ »•* r, f» tf A s:: ^ n. 

R«. Sin. ^— / ttn^ B = I n.T«. Sin. ^^ 
tt n 

(4.123)^ tajer A..B = Ä« . . r« = a«.,b«» 

(i 93.)t. i. tifuUitt nptat t>er^a(teo ftc^ 

tote .(if Üttttbrate it^ret J^ai^meffer obtt 

i^xtt ©eiten. 

140. Itttb tüentt A mb B j(ret^fU<l^eit 

fbiO; unb A=« a«^ ^ |D«»s=£l/ B^ii««*. 

= i d« r = |1.(§. 124); fo wr^art flc^ A . . 

B t= R«A. . I* = 0* . . d« = P«..p* b. ^. 
Xteiifiädftn, toie bic Üuabtatt i^rer 
^alb * otcr 3)ttrcfyiiieffet ©ter iperip^erietr. 
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14f. fikitn ttibnä} A u^ B ^uH^aitt$ 

- H"'enl>erf'rl6en ^tiiflidit finb, fo ift A.. 
B = m» . . n» (§. 125). 

2) »Ott gleid)«» SSogen in ©ta^crt=: n» »er« 
f(^k&(Het ^d^fMc^ttf txre« J^16incf<c 
= R uni> r if., fp ijl A . . B = R* . , 
r« = D» . . d« = P* . , p* (§. 125.) mit. 
^n »le M< Ärtife fctM (§• J40). 

142. ibt(enbttt S5effa<^H9 uerOient |t(r 
tiai tcä^twintU A > i« fo f«» e« flc^ in 2 bm 
6anifn4M«c^«AAf^»«iWfe(f. 96). «wr^dU 

Aacd..Abcd=a(;» ..bc'C^.lS?) mtt^tttöUC^ 
(Aacd-fÄbcd).. A*ed=*(«c«-f-b<J».X.bc« (Uf 1 12) 
»e<aK A acb . ^ A bcd == ab" . . bc?, . frtgt, 
(A acd4. A bcd) . . A acb=(ac» -f-bc») . . ab», 
Slutt ip <iUt A acd ^ A bcd = A acb> 
^ fftfgr. i(l «tt* ac» -f bc* = ab». Cer«r. $. 97, 
5lnf 4&nlic^e ^eife pnbrt pc^ au* ac« = ab» 
— bc* »n5 bc'? s= ab« — * ac* (ij. 98.) 

143. fötfäfttiU man an ab gig. 21. «in 
- »ißfü^rlic^e« n«<(l=A, «nb an ac «n anfxta 

a^nfi^cö «= B, txiiliktftn m^ an bc «in a^n» 
•«*e« C, fo ttfi ab, ac, bc a^nlic^ (i<d<nfce ©ei» 
t<n »on A, B, G finift 'w> fl* A, B, C = 
»b*, ac*, bc* (f 138.) »erji^ftw/ fo efgiebt flc^ 
au(^, taf A = B + C. Sluf fci<f< SBcift r40t 
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68 gii>dterW<^. fMan. Vergib. üEScneit. 

itt aOmuttter tiefer SMuldttiis UfiftH^tn mtdtn 
btt p^t^ivti'f^ <<Ka| imtiftn (i 97). 

144. a«f Itflt eä$en §. 137. »c Jnru^t, 
a«c^ HeStcbiictten tee Sbcnen auf anNrcrv 
i^nett a^iiJt«*fi e»tt |. S5.8t8. 27. acbd auf 
litte «abnt A^nlü^tretacirttoertett, «el(^^te« 

^^t< »erfeINn ifl, (wo n unt m jcDe ganie 
3a^l fe9tt tmn), fo |if ^t man ttm emeedfe, aW 
bd einen ^itttii bod, t^eift bd in m greife 
S^Ucf nimmt n fol^er $$ei(e = W, tmb |ie^t 
io reciwiittN. «»f ^^* ^«H <>«<lft l^^* un^ »<<<^< 
bk— bd. 3it^t man nun ke j| ad, eg || ac« 

fo üi klwg Ä-B-.acbd. a)enttbd..bo=?bo..bi 
(i 96r 1.) »tec na«! «»rni«* M» bk == bk . . 



Ji.bd, foldl. bk» =— .bd«. tRun »er^tt P«^ 
Mlc^ , . adid Ä bk« , . bd* folgf. «tt«^ «= 

ü.bd» . . bd» ms—.,i, eftet bkeg= ".acbd. 
m m 'tu 

Snm. S^ei folc^er Stcbuctiott fann o^er tm^ 

Mfim bt$ ea$e« $. 96. btt Ga« $. 103, 1. 

angeioenbet »erben. 2>enn e^ fcp $19. 23. 

ac eine €!eite bd {tt refructrenben n»e(f<r 

tmb dc=-^. ac, fo )ie^ man einen wiS* 

m 
(ü^rl. Xrei< bwe^ a »nt d, nn5 baxcm bit 
Song, bc, fo i^ bc bit t^vtiäf liegende 

etiUbü mtdbon^bte 3tt^(t< btt erftem. 
m 
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Ibütttt Kbf^mtt. @tm$mtttit. 69 



© tf i t f < t 81 b f (^11 t 1 1 
Soll ^ell itirpttr4ttflieii Q&ttti$mttnt). 



145. Da bit Stitpminmt thtnfatt fot^o^I 
in ^infidft btt ® e f{a U/ aU üv^ in J^inftä^t 5M 
3n|ale« tu beerad^fcn fTnb ($.5), fo jerfWiS 
tiefer 9l*^fc^ntet audl^ in 2 Slftf^ifttftgetf. 9ltt< oU» 
dem &xmbt aler ($. 7.) btfäftMm tptt itn« ^er 
auf bititniitnMrptti totlättunb in fo fem ^e mh 
€6enen btgttnit finbi tbtt stb^^t wttbtn. 

A. S^oii btn Stitptxt&nmtn in ^tnftc^f 
t^rer Qt^alttn. 

146. Die 6e^a(een btt Xbtptt ^^tigen fb^ 
t0oU Mn ten ®e(lalten unb Orftfen t^tet 
®ren)fIdclSfeni aU auc^ ton ter g<d^nfeteigen ia^t 
(erfel6en ab. SBon fintn ^6en idir im 2(en ^6# 
fd^nitte d^^^nbcfei nnb bte ®efe$e btt U^m btt 
%lidftn (äffen fic^ (eid^t ani btntn btt imtn 
($. 16. K.) a6(eifen. »— S6enen aber; tteldS^e nnb 
in fo fem fie einen Körper begrenzen r mäffen mit 
t^ren 0rens(inien {ufiimmen^ofeni mläft 
in fo fern Xanttn genannt n>erten; nnb mnn 
mehrere SBinfelebenenf inbem fie eintn Xhxptt* 
xaum einfc^Iii^en; mit i^ten epiütn infammen^ 
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70 dritter Itif^mtu @rmom^k. 

mffttif aW Sig. 28. aeb, bed ic. in e, fo Wlbeii 
f{e einen (orperUd^en fßinttt ober eine €cfe. 

147. 9Sie ein 9S. t^on 2 Linien sebilfree tt>tr5 
(§. 18)/ ebenfo erfwbert eine Äahee 2 §Idd)en^ 
freren («fMimenirefei^fn Orentlitiien cii^mbclr 
gleich fet^n muffen. @inMe$tere ittabt, toai 
nur bei €6enen (l«ft ^infter/ (b ifl aucfy ebenbarum 
bie Xantt jierabe; f!nb aber jene ttumm, fo 
ifl anöi biefe (rumm; fann aber afjau^ Hetnen 
jeraben Tanten befiebenb ^tbatiit tverben (ßtvit 
^ 90). . 

148. €me €cf e fann ton 3/ 4, 5 ... n 
fBtnfe(ebtnen (»enn n jebe ganie Sail bebcuteö 
begrenit fe^m 2>ie Summe a((er SBinfel ober 

betrdgt jebe^mal toenider a(^ 4 H. <£« 
f9 §. S5. Sig. 28. bie Scfe e t>on 5 2BinWe6e* 

ntn aeb» bed k. eingjefi^lQffen. €in ebener 2)ur(^» 

fc^nitt berfelben abdgf giebe ei« S^erf/ in »el^f^m 

ft^ ein ^mtt c miaföb^Iic^ annehmen (dft/ um 

A A A 

mldfm bie 5 SB. acb + bed -f. dcg + k. = 

4 RC§. 20/ b); tt)obei bac + abc <- 2 R 
(§.49/1). ©enftman ftcf^^^e in c, tt>o bi^®ummi 
ber SBinWebenen = 4Tl, fo (iegen |te äffe in 
einer €bene itnb fonnen ba^er feine €cEe HU 
ben. Soff aber biefe^ defc^eben^ fo mu^ e dber 
btt &tnt abdgf Hegen. 2)enft man ffc^ nun 
e Dpn c nüäf ce immer Weiter entfernfi fo Un^ 
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«m pm fKtffeMMät #Uive eine CA tilbtn, 
kU fe 2 9dtc^lnfct(^tn, att ae Mß^ bc k. 
ge^ejieiMiill^ p^f^Uü fi0/ (}« Cs Wita ae uitb 

be tu We läge äk i(hi) bi fbithneti; fp 6aff kab 

*f «bi =?,? S QiMr c>f »i Ceuie «cfe mc^c 
ftatt Rubelt fann. 2>arau^ (euc^tee ein / ^$f mntt 

fiäi e iAit P jmtferntf e^iL^ 4^ eb^ > cab -^ 

abc, folgf. aeb <^ atefe Wirt; ©affette flnftef 
nun bei olbp übrigen leBInfirlebenen fiafti baf^tt 

(aeb -f-'*Bd -p deg 4- gef-f- Äef) < (acb+ 

bcd r4- ^S8 + ffif ,+ ?^» mie^i» m^ < 4it 
149. mre #rMi fiDn^dc^en f&tmetf ifUN 
tinfer M<^ 3$eMn$ttn$ ^fr)>err<ittme bedrett{enr 
iinb t^e fk^abetr bo^r fe^r mannisfdltis f^9<t« 
$Ar tie-SfeHtente >er ©teteomeerie (Inb abetbie* 
\m\9in m$ymhfjli^9 m^^ S^^ bie menfi^lii^t 
^tUmtm^ b\t einfad^fien finb onb fir mW (id^ 
iri^emeine IKegeln finben laffhi. 9Sim fann fie in 
3 Silaffixi teilen: 

a. f0(d^e, toel^e con^^f uente 3/ 4r 5 . . . 
n^ecfe )u @runb^ unb jDberfMd^n/ miebtn f)a^ 
raüetogramme {tt @eiien(Ia(l^en ^bett; itvb 
^rii^maea ^ifen; 

b. folc^e, weld^e »«^c^ jti 0rttnbfr. vtx^ 3*erfe 
|tt 6eiienfI4difen>ibefi7 mithin ffi|td' {uldufen. 
@ie werben ^iramt^ben genannt ; 

c. f^^e; mel(|e Mn bitiierrestt{airenitttbg(ei# 
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72 dritter ühfiM^- eummattt. 

^tnJßitltätn gfä^ Srt itint^f^ffm^^ mb 

fo $t$aUtt finb, taf Me G|M|m t^m CcFetir 

Mn. feem Stittelp. btt Xhtptti $Ui4if totxt 

I ititftvttt f{ti()| i^ief^ti tti tjfr OhttflA^t einet 

> ' um fle 9tbaifttfXn$tl l\t$tn. SXefe pffe^t 

- imn Mt^itafweife regit (atre 5(&tpet )tt 

ncittini* 

J, 9etrac|tttit^ ein leinet *it* 
per r4« m e. » 
a. (p r t < m a t c 
150* aßenn ein f^ri^to« conatumf« 3/ 4y 
5. . . n^ecfe {u (grünte unt Obet^^U ^at, 
fo i»kb t€ tin 3, 4, S . . . n^feielje« ^ri«^ 
»« «enonnt. ^i n^f^ti^ M nac| i1149; 1. 
3 consrnenten^eife )a ®vHm^iiiit> £)6cr^ tm^n 
yaraHefoaramitte in 9eiteiiM(^»/ t^^r^n Sn^afte 
nat^ f 112. K. sefvnben n)ert»en f6nnat. Sbtd^ 
Idfle (tl f{(^ in 11 — 2 3feiti9e Von aleid^er J^b^i 
tbtiUn i. fd, gij). 31, 

151. Unter btn 4fettiden ^ri^men t^triit^^« 
lenige; teffenörnnlif* mbObtxfliditn, unb bc^tt 
(inc%. bit enfsea^nlied^n&en ©eitenffdc^en paroBcI 
liejenfte conarnente ^taSerogramme (InO, ein 5p a* 
raUeleptpeDon $tnmnt, (aW gifl. 30). 3)er 
3tiN^ feiMer6gW*en finbtt M «ac^ ^ 113. k. 
Mttb ftnb aBe 6 gidc^en ßnaftrate, gig. 29.^ 
fo btift bai^taUtlp* tinSubui oba SBärfel, 
f. 5. 160, 

152. aiknn We ©rnnt* nnft OierfTdc^eglei*. 
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dft «reife M (4. 96. $: f34.)f fo »tr» Nif 
iprtöma eine 86 a (je ober C^Iinber gettannf/ 
a(« 3t^ 32. Die QFetfenfl4c^ iwk^ eine ( r u m« 
we S(4(4e an«, welche einem Ste^tctfe ^{eit^ {(Tr 
(eflTrn jibige ac t>em Umfonse s» p as d «r sa 
9i- «r ($. H 1), nn5Me 18ceitea>bcr^$e 6e< 
e^I. SS ac SB h, folgat^ l>ic.«ei(cikf(a(^e 
»effUiett s p. li sx d«h « .3r)r.h C$. Ita); 
SSnn fittb Omats ita» X>MI> ^ ^ r»<^ «* 

|d»»= El ({, I24)j fctsU btt^nmkt^müu 

<^er 9((U^ »e« €9!. = 2 r»» + 2 t«Ji =» 
2 r« (r + h) s= i d^«- 4. dtrk ±= d»- 

Ud+h)==.( r 4- Ph) == P C^ + I»). - 

^a^r »er^ai^ f{c^ »te 6. ti. O« $(• ittfammen 
|tt btt ©eleenflL = 2 r*«- . . 2 r«-Ii = r..h. 

Slniti. ®e$t man ben 3nM^ ^^^ Geifenff. 
d X h =ss x^ ir, mo mithin d. h =s= x«; f» 
tf{ d • . X SS X . . h, 6« u tie (^eieett« 
fUc^e i({ einer Jfreitffl. d(^<(^/ ^wn 
J^albmeffer (§. 1240biemtet(ere $ro« 
portionantnie}tt>if(^enbem S>nt^mtf* 
fer nnb fterAft^e M Cpf. jjli tin^xfilu 
tet flc^ am d mb h na^ §. 96. unb $, 103. 

b« ^ t t a m 9 ( e tt. 

15$. S)ie ipirampden t^etben efrenfall^ 3/ 4| 
5 . • . . n^feittge genannt ; tpenn (ie 3/ 4, 5.,. 
n*ecf jtt 0rtttt&f(d(^en ^aUn. 2)a 6ie &es(enfr. 
AA flnbi 8i8- 33- «• 149, b), beten 3tt^lt 
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74 . ^PHtter Tlbfil^tm. i»ti&mitm. 

(^nm^U einer ^. nur ^if> fo grofl 4lö (»er ei# 
iie^i>rt#ttta« om gM^ etm^H. nnb btt J^h^t 
mct &timfi. bit ^r. ^n^ laßt ^ jefee n^fefc 
(«e jp. in (B ~ 2) 3feittge l^ilen ($-,8a)- 

154. 3fl We/©wn>fr. tixu Är#idfl.F fo 
^eift »er (\^^i^ {tdau^n^e ^tpt cm Xtßcl ^ 
34, ^fe nun .t^er ^r« Mi m ^'^<f ^mi fr^ irie^ 
im Geken toralt^J»et6»«t fann (f 90.) f efteni» 
fp Wße pc& tie frumme ©eieenPWje te* *• aW n 
ft^v fc^mafe A A anfe^en; n>elcf>e einem A flleic^f 
^M etntilbliM s: >em Umfange »er Ornnl^ 
» p Jn> »effen J^i!^ == ae, mit^ *ie 6efc 
tenfr. 5=4 p. ae (§. 116.)= t <j3r.ae=r,«^.ae 
(§. 91, 1.) = rr 1/ (I** -h ce^), (§. 97). 3)a'< 
Jcr »er defammie 3nMt >et gWc^ t=: r«ir + 

r*. ae == r» (r + ae) = 4 p (c^+ *«)> 

nn» €i i>er^dtt f{c^ »ie 6eitenf(. }nr ®rntt»fl. = 
rw. ae , , r*x s= ae . . r. 

SInm. @e0t man We ©eitenfl.* r< ae=x*,, 
mitlitt r, ae = X*, fo jfl r . , x = 
X . . ae. gjer^L §. 152/ 2lnm. 

135. 3u »tefer Alaffe t>on Körpern geboren 
auc^tiejenigen; »eren X>6erfTdc^en »en ©runtfla^ 
c^en ungfetcfy; a^er if^nlidi f{n»* S>enft man 
^ ndmlic^ eine ^iram^be parallel mk »er 
®rnn»fl- »ur^fd^nttten, ali %i$. 33. A abd. |[ 
A pq!^j fo iiß me^en- 0(ei(^|feit »er SB. A abd 
~ A^<]pt (§. 94/ !)• €< »ir» »a^er fo(c^ ein 
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g^iwtttir. Silin ft9 A; aW « G, a f«q:^ — ft 
f0 iß G ^r$.^ 9h^ . ..^? (4. 137>r iolgl- 
g=G?^; t)a$etG + g = G(l^ 

4.11«. j^ 83. absu Ä j'Opilf .^ ^^) svsr, m)0 auf 
flWc^ Sajeife Die Ätr^imv .yt 

156. 2)fii{| mm' f{4 ettieit^eset ittil ter 
@runt)f(. = G p^m^r ^clH>#irt^^€ii>, fr trifft 

dbfi ^. 34,; mb et Hi «6eifMN <0^ 'g^ torttü 
g >te jO^erfTdc^e tff. 6i»^ G und g:Ärd<(lM fk 

ijl G = n^T F= i D^,. =-E!:untg = r»';r 

4«- 

= j d^,r = p! (§. 124.) !t>ie ©elf enf^. aUt 

ifl nad) §. 154. einem Jrapejion «W^; *^(Rtt 
5|n^att = 4 (P -I- p) m, tt)enn m = m, (§. 119.) 
= 4 m (D -f d) «■ z=: m (R 4. r) ar. ®ie 
©eitenf!. Der^dft fic^ td^er Ijutr ©mnft* ttu5 Oberflf. 
-^ m (R + r) . . (R^ ^^r^j. 

9lnm. 9SBettnmaneiiftttd>att<^m(R4-»*)«-='^'«' 
fe^f; iiiie^ttm(H4.r)=?xS foiß(R-f r).. 
X = X . , m, SJergf, §. 152. anm. 

c. Slegttlaire Äorper. 

157. 3>a |ur ^tixtnp^ns mti Xbtptti ti^u 
nigfien« 4 €6etten ($. 10/ c) erforbert mtbtnt 
bai A aUt in Jg^inß^t 6er ©eitenjd^f bxt ein* 
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76 t>Hmr 1(lf<fwftf. ^tmelikmt^ 

fa<|(le ift/ fo ift btt oi lim^rfettm ^fi^üit^ 
iaätftt ttdnUitt Xrpr. bttfmstf mldftt ttu 
4 gleid^en ^Ulitftitistn AA^srenie ift 
($• t49i c) iinb (oi^r £etri(^'^r0n jf€iumnt 
mxb. S>ie 3 SBrnfek^enen jebet (Scft fitib = 
3.80^ (i 55/ <)=== 18CP,»i^mdtt(M4<tÄrpr. 
iii>8R# «. 148). 3(1 fete «ante = «b^ fo j# 
lebe« trt t^n cinfc^Hefttifttit A A = i ab« 1/3 
(f 147 r. »tfittj/ ifl<i liie 3(lc^ te« dattieit 
9hfp0($ iufdtiimeti ?» ab» i/3. 

15S. aßentt jebe €<fe Mtt ten ^Mtkbmtn 
4«glei^«r sleic^feftigejr AA 6egren{e mir6| 
fcereit «»All» = 4 60. (i 55, 1.) = 240^, fo 
ift ein resulaireri^rpetitiistic^ ($• 148); toelc^er 
Mii^ 8 fofc^en A A eingefc^Coffen n>ir& on& Of U^» 
tron ^cift. 2[(l 1 Xautt btfftlUn = ab, fo tfi 
bit ©tttnme aOer 8 5W4>en «= 2 ab* 1/3 
(5.117, anw.) 

159. 3ft ^ct>e €cf( ton bm mnUlibi. 5 
dteic^er sleic^rdtiger AA 6c<)ren{r, (»rett 6um« 
me =5. 60' =300% fo i(l 

1) eilt Xhtptt mhiliäii wieder Don 10 f^lditn 
AA eingefc^iofren toirö, teren 3n^d(t nac^ 
Mrtgem = 10. i ab* ]/3 = 2 4^ ab* )/3, 
fteffen €cten aber nic^t aCe m &et06etfr. einer 
Xusel liegen f&nnen. ßtxdl $. 149, c; 

2) aber auc^ tin anberer ^irper mbilidf, tt>e(« 
c^er Don 20 folc^en A A begrenjt toirJ) unb 
bab^ 3 f ofa e b r o n ^etf e, burc^ beffen fdmme» 
lic^e Zdtn eine J^ttgelfr. gebac^e toecjben lantt. 
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^»n im &(fldtm h« SUrpct ott fl^. 77, 

5 ab» K3. 

$(ttm. &n Xkpcci tm totldftk jebe €(fe »on 
m (S6. 6 gf. 9(ei4f. A A Mren{t fci^n 
foütt, ij{ nac^ ^ 148> mit 6. ÖO" =360», 

160. tßcim ferner jtbt S(fe t>on (rn HB. 
&. t>on 3 Üuatratm U$tttntt»itb, btttn (Sam< 
me = 3. «O« (4. 71, 1, -) =r i70« Ift, fo ift 
btt Xhrptt «on 6 üua^ratcn tinitföfleffm ttn^ 
(dfit bafftt ^tpatbrctii Stntui obttMitftl 
(4. 151.) St9. 29. 2)(r ^n^alt oller 6 S(4(^en 
i(l (>a^«r, =i6 ab« (4. H2). 

Sinm. aßeU 4. 90** = 360°, r» f&nnen bit 
{EBinfel t>on 4 £lua(>ra(eit (eiae^cfe etnfc^Ue» 
flen (§. 148). 

161. linb mm jtbt Ccfe wn bm 98. (E6. 
»Ott 3 resulairen 5»e(fen (esrenjt toirb, teren 
eumme = 3. 108" (4. 78.) = 324», fo ift ei» 
wn 12 rcsur.5«e(renetn8ef(^(o(fener^6r^er mig* 
lic^, welcher S>obtt<i^bton itnmnt witb, 2^ 
^nialt btv ^lä^t eine^ 5«e(f< findet ^(^ turic^ 
afseiratfi^e tüt^nmd = i ab* KCl-jf-rKS)^ 
forgf. .tte Gttmme aller gMc^en t>e< 3>obtUi* 
bnni 15 ab» 1/ (t + ^ K5). i 

9(nm. 2)a 4 90. (£6. t>e^ reg. 5*tai es 
4.108» =432», ferner 3 SB. &. bti re«. 
6*e(W = 3. 120» = 360», n. f. »., f» 
fann weOer »on me^r «M 12 reg. 5«ecfeB, 
niM^ »on Mg. 6iecfeii, tmt noe^ »«nigcr 
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ko/V 



78 ©rttfcr 3(6fclS>«iW. ©fcrcometric. . 

S>on mthtf M 6feidscn reg. Stefedm ein 
Ärpr. einjtfcfjloflen tt>er6en ({♦ t48)* 
162« 8Bie a6tr in btv Siei^t ber pri^maft-^ 
tiff^en ^pr. tcrSpIittb^r ($. 152), interSKei^e 
bei ^t^tn^bm 5er ^egel (^« 154.) bai legte 
©Heb i(i/ fo ifl cg in btv tUci^t ter regnlairen 
Srpt. bic Xuitl §1$; 35./ «xuruntcr man 5en 
St^ft. t>er(ie^e/ ber Don einer runden Oberfl* 
begreift mtb, mldit in allen fünften Don 
einem innerhalb beffelbenliegenben^un^ 
te gleich tt>ett entfernt i^, melc^er ba^r ber 
SRitielp. ^ei^e. aBie ndmlic^. ber $r. ali ein 
gjieled (4. 90), ebenfo wirb bie Ängelff. aW 
au^ einer fe^ grofen SRenge glein^er gleic^feitiger 
A A bejle^enb. beer(i<(jt<t« ©a&er »irb bie Äugel 
in fofern{tt ben regulairen Xtpvn* geregnet. 

163. eine bnrc^ btn ^itulp. ber X. auf 
beiben Seiten bi^ jnr Öberfl. berfefben gcbac^te 
ger. ti ali gig. 35^ ab, ps ^ti^t ein S)urct>* 
meffer b^r Ä. mb bie ©renjpunfte beff;(6en a 
upb b, p unb s, bie ^olt. ^in um bie Jlu^^ 
»S burc^bie ^ole gebadeter Ar* aW gig. 36.dbskdt 
tmrb ein grb|iter Sr. genannt (§. 65« 9lnm. I> 
S^a alle 4>albmeffer einanber gleich fmb 
(4. 162), ate gig. 35. ac = ce = cp 2c. niit* 
^in aud^aKe S)ur(^mefferC§* 290/ fo ftnbaucb 
alle grbpte Greife einanbergleid^ (§.134), 
nnb e^ fei) ber J&albm. ber Ä. = r, fo ifl bie 
gl4(*e itbti großren Ar. = r*,r (§. 124). 

164. ein mit ber ebene «in«« grl|Üen Xt. 
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hon bm m^^dtcn hm J^Si^cr aüfSI^. f« 

t1>tnf<iüe mc 5t reif ff. fifeitn 5<l A cwi lif 
A cyi = Ä cui K. (§• S2i 2), fo rflf rw^== 
iv == iti k., wt(>«t JgJtaibmeffcr eitt^ tr. wyoii^ 
tDelc^er ein ^atalUlUtii Qtmnnt toivb. 

1) *ie ^<fip|. .bf|ff(b<n^«24iwr,» «-Ö«/!.) 
ttnfcj^ct&au jtd^ jum 0r&f[rert Är.= iw..ac 
Ciiio.) = iw . . r (§. 163.;; 

2) We gradje fteffelben = iWx (§. 124.) =i 
ip. IS. «■ (§. 96/ 30 = (2 r — is)is. x = 
(2 r. is — is*)flr, 

8lnm. t., 2lu< iw»^ «= (2 r. is^is«) ^fin, 

2) toeno is = ic =» i r, f0 ifl CO = OS = 

CS (§. 53, 20 folgf. SCO = s^ = 60<» 

(§. 55/ 10 nnb ^ = 30^ ©a^cr We 

gliche eiiu« ton eineii größten Ar. um/ 

30° entfernten ?|Jara(Pellr.= (2 r.^k-— 

^ r^T =;: i r^'i o6er fle b^rifit | D09 

feer gl. be« grftjiten Ar. (4. 163). 

165. Serner ^eifit eine {ti^ifc^en 2 ^ataUtltt. 

liedenbe gldd^e um bit ÄUflel, aW gig. 35. efmn, 

eine 3oue. 3)enft man frc^ emunb & fo nafee 

an einanber, tag e? =s= Jatts. eF ofene merf Uc^en 
geiler gefegt mtben tann, fo Idßt flc^ 5re 3one 
a(e( t)ie ©eitenflac^e einel abgefursten Xtstli 
Iwtrac^ten, tereit3n&arti=ef(gf+ cq)r «.156). 
^ber n>eden )ener Slnna^me tann and) gf 
= eq gefegt wrben/ ^|erWe30neÄef.5.eci.5r. 
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60 J&rf»e» .tXlf(N<f . ^nmätK. 

Sie^t nMt tM»4t# 1>m tdttd^tmgip, e, «c=a^ 
(4. 163.) w»b ek fjä^tpinU. «ttf %, fo <({ A. 
fefc <w A ««? (§• Ö4/ Ol mitlitt ef .. ek = 

«c . . .feq (4. »3^ ttttft ,«q = -^ ?= ^^. 

(intern efc =i bit S)t(fe nehmte («rglet^eit Mit* 
tteciGi^^tt ft^tt (ann) N ^. (mit 2 r.«- a 
*em dt^ftm Ar.) = «inem tUt^ttdt, teffen 
{4nd( em st&gfer J(r. unt tte Streite Ut 
%>idtbtt esl^tiit t>tt d- ift (4. 113). 

anm. 1. ^ftck = 4 «•» (4. 164, slnm. 2.) 
fo ifl bie 3«>tt« 30« = r» w, b. u btt ^U 
bti dth^Un Xr. Qltiäf (j^. i6S). 

2) €^ r(9 2 r.». ek = d». ek (4. 91, 2.) 
=: x«», fo tjl d , . X = x..ek. ^mU 
4. 152. 9(nm. 

166. 2>(r 2>»r(^rc^ift (inec A. (4. 164.) 
gi^t einen 5(»deU(r(^nitf/ aM f^ig. 35. epm, 
osw. 2)ie gfdt^e befreiten, m^ Xuitlm&%t 
genannt; ml^t aH einer ^enge fci^maler Sonett ^ 
Up^mb getac^e tverten fann, ffntet flc^ eben* 
fafH M^ 4' 165, J.SB. epm ss 2 r. «r. pq; osvr 
= 2 TT. i», nnb ash = 2. r». es = 2 r*«-. 

Slnm. SBenn »s ~ ir, fo ifl os ä 60«, 

folsr. osw =t£ 120* (4. 164. 9lnm.2). S>«« 
^r ifl bit Xu$am&%t »on 120<* == rV, 
t. t. btt ^' eine^ sriften ^. sUidf. 

4- 187. 
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167. 3iMani foldtmtii H^bitObttfU 
btt 8«tiJ<tt Äiigel = 2r. ^. ps = 2t. w. 2r 
» 4 r*«-, fr. j. 4 mal fo groß alef frie gI4c 
c^e eitiei gtoflteti Ar.; ofrer = d«*^ tDenn 

ps =s d, ober = i-/ »etttt p «= frcm ttmfaiiÄe 

freffctteni = p*. i « p». 0,31«3 . .. ft. 91, 2). 

168. aßenn 2 9t&0tc J^retfc btt 9. tinan* 
btt frttrc^fc^iteifreti, aW gig. 36. abqka utifr dbgk^ 
fo tnt^tfftn 4 9B., mtld)t fpH^ife^t SB. ge» 
ttannt merfrett. ®mfr frie 9}e6ento. ctnaiifrcrslei^r 

fo ^dgfll pe tt^tt, «W a^ds=;;dbq=:Rs3=:90' 

Q. 19| a), tooni^fifpil, al^n, ofrer i{ttmt>f^ 

ate m (§. 19/ b. c). 3efrer frerfetteti tf! e6enfo 
gro0i al^ frer ^inMi mtittotldfm flc^frieSfrc» 

ttctt ftimt Sttift fd^ndfren, a(< n =s: acb. g}«n 

. /^ /-> . 

toirti aitt acb t^ott ab gemiffen ($v32.)/ fols^ 

Mäf n = ab", fr« f« ritt fp^dr.aB. tottfr t>onfre» 
S^ogett (tne« gr. J(r. d^<it<ff^n, auf mlüttm 
ftint e^UlxcäfttointU^t^m. 

169. SBcnn 3 grdflte ^r. eittanfrer in 3 
pmhm frttrc^fc^nttfrett/ fo totrfr btt )toiA!^en fret 
3 a^efc^metctten Sogen (icsenfr<9tättm ein fp^di 
rtfc^e« ofrer Angel # 2>reieff genannfi otf ^ 

36* A bed| A dbg^ ic. SBetI ecb as kcf ($. 

20| b)» fo if{ 9 » ^ Cf 32)i unb an« »bt« 
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82 dritter "äif^nitt. &tmomtttit. 

i^m.&wnbt Q = gJt, eti == g?, forgf. A ebd 

= A gltf» tttt^ etenfoAegbÄ A dW, tc. fc. t. 
fp^4rifd)e AAr welche einanter gegeniiber 
iusett nnb t^on c6en5enfet6en größten ^r, ein» 
0efc()(cffcti tt)erbenf fxnb congruettt. 

170. S>te SIdd)en imifc^en 2 gr. Xt. tf{ afecr 
l^e({o flri^fer, je grofter ber SB.t{{/ unter melc^em 
fle ftc^ (urp^fc^neiben, {. S. ^'ig. 36. degbd ^eßo 

etiler, je grißer n. !Beif nun A ebd + a 
ebg + A dbf+ A bgf = 2r^»-«.166.)tttti 

^'" + ^'^=w*;"' = °-^' 

Mgl. A ebd +Abdt=^i£lir, fofgf, A bdf 



"»•r •* — A eW, (»e^gr. A ebd-f- Adelt 
, folgl. A deJt = A bgf (§. 169.) 



90 



90 
e= iilll.— A ebd, f» i^bit gl. ttr J&atttugel 

edqg = 2 r» . =t C«±21±i2£L'_2 A A «bd, 
«10. 2 A A ebd=^ Cn+m+s) rV^ 2v*.,fol8l 

180 
5lnm. 1. 3M = 90» «.168.); foJfl'AeM 
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jfl A ebd a=s ? '^ ^ ; Utt* ifl n ±tr ai fa 

180 , ,% • 



ft. 



«ttflelff. C$. 167), 

anber bejtimmett (äffen r macfyt einen befon« 
Dorn ^eia Mefeä 9(6f(^mftf aui, «elc^er 
f p Mtifcpe Jr ig D n me tri e genannt»«:*. 
Sergr. §.63. 

171. Die gMc^en «tter fcef t>on §. lio k. 
betrachteten jtdrper (djfen ftc^ {ttfammenj^dtisenl) 
auf eine (S6ene {etc^nen/ vinb man nennt 5ie'3ei(^^ 
nungen bat>on fcie 9?e$ e berferten. ®ie Siegel« 
btt Serjeic^ttung ber 3le$e ber Don $. 150— 161 
betra<c(>teten^6rperfl. (äffen f{c^ au^ t»en gefunbe» 
nen S^eftlmmungen fe^on atleitett; tie ^ugef^dd^e 
übe? Mfit flc^ in eine Slnja^I naäf 6ett)en Jpo(en 
fpigig }ulattfenber Btrelfin get^eilt btnUrif di 
gtg. 36. dagbd, bereit^ ©reiten in ber ^ittt jn» 
fammen einem gr&ften ^r. bttX. g(eid^ finb/ mb 
naäf bm ^oUn }n nac^ bem fSer^dltniffe ber iU 
hien gtg. 35/ ac,gf, eg^c. (|6ne^men (§.164/1). 

•2. JÖetrac^tttiig ber SMcft^tt btv Sihtfti; 
in g<8.<nfeitig.e,rj&eaie$ung. 
172;. <ti ifton f{<^ {(or/ ba^ Jic^ im aOfn 
8? 
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M dritter Hbf^tu &tmmztti€. 

mtintn bit ^ü^nt vhW 2 Xhtptt itiunittt, 
voit bit @ummen btt^xobtxttt aui i^reti 
Slli««ii unt ISretten »et|a(teR (^ 135 k.)/ 
titib tmnbtt $U\df finbf mm )ctie eummett 
.$Ui^ finK 

173. J)ie a^nlit!^ üidcnbtn eiiitnfl&iiftn un* 
fitOitt SAvptt tbnmn dbtttinanbvt 4^nlt<^fe9n 
(i. 108). 3tt b\€(m 8«Be loerOett auc^ We Xbu 

mb ^te 4M<i^ litstnt^n Jtantctt fbtfr Vin» 
wbtt ptof>otttoRaI ($• 930 

174 ®nb nun 2 n*fei(%e $ri«mata A 
tnb B cinattDer a^n(i^, fo i>er^a(t<n |lxj^ fon>o&( 
i^ Btünbfl, ali üu^ i^re ©eiccnfUc^ettf 
»it^n M^ ade ittf^mmett tt>ie >te Üttabrate 
ikttt i^nlix^ Itesttiben Bauteil. <££ fe^ 
!• S3u gis» 30. bit ^anje S(<^^^ ^^^ ^rStlpbonö 
«bkf SS A, bit bti t^ ifyxAi^n 9!Otu = ß, 

abc<L;aopq=:ab^;«ao*i fc^iflL ^ 
abeg.«aov$sab^.*ao% ^ >§. 136| 3, 

aceJF..aqft ssac^^.aq* ssab*»ao^ 3 
foI^l.att<iA..ßssab^.ao» ssac*.. aq» as ae» 

175, Smei C^tttiber A utib B ^nb tiuaubtt 
i^nlidif mm fld^ bit SDurc^meffer i^ret^ 
6rttttbfl* ^(^ ^^^ «(i^ett (f* 1520 »er^aUert; 
olfa »ettn festere H mb h, D , . d ä H, •h. 
Steuer bitOrttn5fC.t>ottA)tt der ton B 3=:D*..d* 
» 0* • • b*. ($. 1400f mb Ht ekittnfl. t>. A 
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iÜM tim 0effa(tett t. Si. dt. in ^t^k^. SS 

|«i »er iwtt B =0 r.h . . d * h (4, 152.) 
= D H . . d. h «= D» , . d* aa H» . . h« j 
^r^il. feie gr. A iut 91 Bs= D* + D* . .d« 4.d* 
s= 2 D* » . 2 d* = D» . ; d» sr H» . . h«. 

170. 9(u« f 153 Mb 154 erdit6t ft(^, (>a$ 
ft(^ tite $Kl^en ^nlic^tr ^itaini)»» unt 4^ttnd||(r 
jttsct e^enfoK^ »erhalte»/' mt< tte Üua5r<t,te i^ttt 

ftt IC. (§. 175), ^ 

177« S)a pc^ alle regttfaire n«e(fe, t»k bie 

£ltta5r<ik t§rer d^ttltd^ Itescn^in ®eiten tm 

;|&(Utt G. 1390/ fo i^erM^en {{(^ aud^ tiie^6m 

fldcf)ett resulaitet Xtpu ^Itid^tt SIrt <$• 

157 icOi toie tie Üuabrate i^ret j^tntett. 

178. 9Sitnn bit ÖUifl. mtt Xu^tl mt A 

es 4 RV/ bit mtt anbttn =s B as 4 t^w, 

(f 1670/ fo W^lt fidt A\ . B =» R* . .^» 

=B D^ . , d» = P> . . p* (§. 140.) *. ^ l»if 

Mc Üaaftraee btt J^alimtiftf$ 3)itt4«te^ 

fer ober ttmfinse. 

S(nm. 9Iu< {. 165 fol^t, 5«$ f{c^ 2 Sütteii 

eiuet und ebetiberfelben ^(u^el mit bit 

S>idtn btt Stustlfä^tüttti fttt fie be9ren)etf/ 

ttt^ttn. 

17d« Skr^Ici^ »an tie SUd^e emtt itiisel 
SBtt ber eine« um bief^^tte debod^eti Cpimber £ S^ 
37. gfik, fo id 

1) bit gW*e ber «ttgel s» 4 r»r (f 167.> 
bu ®eitenfr. bti Cpl. a6et as 2 r*r. if 
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($, 1520- « Ar^^f mithin htiit tinan* 

2) Zki afrer Die @rutiii^ itnb üterfl. 6e< Spl. |ti^ 

fammett = 2 r^«- (f 124> mithin tie saii)< 

gf. fce« €pl. = 6 r» jr, fo ter^ait ftc^ We Ätt* 

flelfl- $u ter eiiu^ um Me Ä. itbadUtn 

gpl. a» 4 r*sr • . 6 r*«^ = 4-6=2,. 3. 

180, 2>enfe matt ft^^ enMtd) nun blt Xugel 

auc^ einen Äegel/ gig. 37. abd, fo ba$ ad = 

db = ab, fo jjl We ©riinftfl. fcefferten = ae« x 

(?• 124.) nnfc Dfe ©eUenfr,= ae. #• ad (§.154.)/ 

fcfgf. feie gänje Uf.=c:ae. jr (ae-f-ad)=3ae*?r; 

(tt>dl ad = 2 ae). gerner ijl ad» — ae* = 

3 ae«Äed»(§.98/ 2), ttnt> ba A dcmjvA ade/ 

G- 94, 1) f(J i|l do . . c^n=ad..ae ä: 2.,1/ 

folji» «Ic =5 *. cm = 2* r> mithin de =r 3 r, 

itnb de»=9rS toj&eri^e» = 3 r». SI(fo i({ »k 

Sanje gldc^ ^ 9r'»^. €« l>er^Uen fl((^ mtt^ 

^te gtdd^cn einer Xn^tl, cimi um fit iebad^un 

^t^linbiti Mb tm$ Dergleichen g(ei(|ffeUt# 

gen ^ege(^ )u einander n^ie 4 , . 6 « ; Q^ss 

2* . . 2. 3 . • 3*-. 

B. SJ^n Den 'Äorperrittm en in ^in^ 
fiä)t bei ^nfyalt4 0bix ®th$t. 

1) !Qon Dem ^n^altt einjelner Xirptu 

riisme. . -. 

18K 3iu« Denfe(6^n ®rdnDen, att<.foe((^ 

fin £In>aDr«t 9on 6e(iimmter ®eile Daä 9)7attfi' 

De« gradjenraum« l# (4- 1120/ ij> Da«1»«afi 
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für ^ Xbxptvxanm m Subni tbtx SBärfel 
(^. 1510 ^tntt man fidf eine SianU t)effe(6en/ 
ali ^is^ 29« ab in n gfei^e il^^e get^eiU/ foiji 
*re ©tttntflf- = abcd = n» (§. 112-); ><i^er laf» 
fen fic^ andf auf terfelien n. n an cinanberlie« 
gcnt»e dkid}t ^&tftl btnUn (4. 151), S)a aber 
ae auci^ =: n, fo find mäf n dergleichen flBurfelf 
fc^idl^fen über einant^er mbßlidff mithin btr ^n* 
^ale bti Snhni = ä», 3n SSejie^ng öuf {.42. 
tfi t^a^er 

nac^ ^tcmalmaa^c 
1€.3. = 10'=1000€.8. 



nac^ !Duotecima(maafe. 
r?.9I.=12»=17'i8€-5- 
t€.g.=12»=1728ig* 
1€.3.— 12*=1728€.8.JC. 



3)ie SSetWönMung 6ei0er SJreen Don ?Wa4|[en ge* 
fd)ie^t ebenfall« nad) 5er SRejeltetr 1(1. 5.109^ a, 2). 

182« 91uf ^r^ic^c SB^tfe Mft (tc^ auf ber 
©runbfl. eine« leben pri^matifc^eti Sirptß eine 
Sewijfe Slnja^f gUidjcr SBürfeli unb fo meljfefc^e 
©d)ic^ten über einanber anneftmen/ aW bie ^6b< 
beffefben fieerdgf. 3f{ aß^fmein bte 0runb^. » 
G, bie ^bfyt = H, fo i|i btt ^^alt bti^ti^^ 
mai = G, H. 

183. 3n fofertt htt S^Un ber oud^ ju btn 
pri«matifd)en Stxprn st^bvt (§.152.)/ i^ fein 3«* 
^alt aitd) <$(etc^ btm ^robufte atx^ btt 
©runbfl. unb J^hf)t «GH (§. 182.) = 

|d*». H = t*5r. H «s X.H ({. 124). 

4jr 
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88 ©ritter Tlb^tdu. ^tercdwctri«. 
51 nm. 3fl H =r d, fb i|l bn^mM^U 
==: :| d». » = 2 r", = i P! (f 91/ 2> 

184. Ä)« pd^ i<M n,f«tl9« fJriöm« in (n —2) 
3feittg( »Ott sltid^n .^^ <^Uflt Ufit (§. 150.); 
fo mäfT«! tte ^n^alte (>ä I(((ter(tt tott b'm ®r&« 
fen (er AA a6Mtt9<it« in mläft bie etmbfl. 
ift^tilt ift. @in^ bi^mMbtt g(<tc^/ fo mifm 
atxäf bie (n — 2) 3f«t. ^Jri^nwt« tiatmbtn ilti^ 

im- 

185. 0}ac^ §. 182. i^ baS 3f(ittge ^riini« 
gig. 38. SS * ab. ck. bd. fSiun fei ab = de 
SS m, ck = fi =s n, bds=cf ä h, fo tfi baß^ 
f)r. =s ^m. n. b = m. h. ^n =: abde. In 
(§. 113.), b. t. (< ra^t ftcfy 0«^ ^r. att(^ atö ein 
foI(^e< (rfrac^tcR, brifen ®nin&fr. abde unb t(f> 
fim Jg>Ä^ = 4ck if?. 

186. S)eiift man flc^ in ttem ^ri^ma gi«. 
38. eine (g6ene burd^ f, a, b, fo »irt e« tneini 
fJirampbc abcf unt bdi fei(fSrmide @ttlcf abdef 

ßtt^, Km fei abdef = JL bti gan{ea tpii<» 

ma«, m- « 5!iJL.i_2 («,i85)=a "^ °: ^ 

fo i|» öie »tr. abcf = "• °- ^ — >»• °- ^ 

2 2 X 

= "»•"• ^ ö- — j~)« JDenft matt fh^ ou«^ 

eint €6ene turc^ f, e, b fo ifl, i»ti{ A abc 
= A «df, unb cf Ä bd; abcf ö= defb 
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{{^«it tan ^Pl^te Ut Sihrpenhwmt. M 
^ b^ ^ ($. 117.) =^°^>^°(il85.) 
« "?i3J? « m. ». fc a — J>\ Dtttati« 

4x ^* 2 x' 

forge, 6ajl ± = tt - J^) «nb A =. I, 

enbf. 1 » f. e« tfl Oofetabdef =f M yttt^ 

mo;^ fo(|(. tbcf ss; ^ deffelfrett/ 5.^. bie ^ir«« 
m^be tfl= ^ eiltet $rt<m«< i>pn gUtc^cr 
erunbfr. nnb J^b^t. 

Z>a ntttt btefcr &a^ ton aVm Sfetttgen ^rt«* 
mtn giU/ in n>e((^e (Id^ ein n^feitigctf t^etfen Mft 
($. iSAOf fo ifi eine n^feitige 9tr4m9bf^ be* 
ren ®rttnbfL = G unb beren ^&^e»:Htft| 
*= i GH. 

187.. 3n fofem f{d|^ ein j^egel alt timpu 

rampbe betrachten (40e ($. 154.); fo {({ fein 5n# 

>irt ebenfoW = i GH (§. 186.) =1^ ^'^H 

« ^ r«ir H = ,V ?. H (4. 193). 

188. S3ei ber a 6 d e edr| (e n ^ram^be Qig. 
33. aq fei A abd =1= G, ec äH, A«wq=gt 
ey SSE h) fo i({ abde s= j. GH, nnb su<je sm 
i gh, forjr. aq = f (GH - gh). JÄim t(l 
aber A ^bd ^ a suq(§.94, 3.)/ nttt(in'G..g 
=r ab* , . SU* (4. 137.) =* ae* ..se* = cc* . • 

* = H* . . h*} folgf. h^ = 5^, ttnb 



ve 
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•0 SARtr TltfitiiM. etirwimtri«; 

= ce — ve = H — h fei = m. ,3)a nuit 
G . . g = H* . . h»; fo Ifn/G. . l/g = 
H . . h, mb (yo — Vg) . . Kg = 
(H — h) . . h = m . . h, fclgr. h = 

t/°"-f/g * **'*8f. KG . . (l/G-l/6> 
= H .. H — h = H .. m, folgt. H =:^ 

* V i/G ~ l/g / 

3) gtmtr t(l ab . . su sx ac . . sV :±s ec.eT 
= H . . h. @e|t man ab = a, SU s= b, 
fo i|l a . . b = H . i h, bti^U (a — b) . . 
bs(H-- ll)..hain.. h, f»|j. h = 

• ^; «nt a . . (a —>) =i H . . (H-b) 

== H . . m, föföf. H = '^l- *. 

a -<• D 

«üMb^'G . . g » «»,. . b». 
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a b* 



= .Gm(l + ^+^). 

4) 9tai eNtt^enfelbett fj[eriiie(tt erdieit pdjf ait(| 
.q -= ^^g m (^ + ^+ 1); 

189. 3n (tm a60ttör|tm £fge( $tf. 34 
af, f(i ac = B, iq =s r, ÄLssm, ce sH, «q 
= h, fo ijl R . . r = H . . h» folgl; <1M| 
(R — . . r = (H — h) . . h = m . , h, 

mithin h=:J!iJl; unb «af gleiche ®«ife H == 

^?^. fti jjl a6fr G = R« », g = rV,r. ^ui* 
ix •— r 

ffttuirt man bitpt ^a€t>tMtin bit %otm | (G.H 
- gh) «. 1880, fo in af = i (1!^L_5!LÄ 

iin.»(R» +Rr+r»)=TVB».*(D»-{-D. d-fd») 

Slititt« 2>afrcne fiittef fic^ aud^ ata tm %eu 
mein §. 188, 2, 3,4. 
190* S>a bai tttta^bron eine ^trahi^be 
id, «• 157.) fo ifi fetrt SüMf = i G H. gig. 
33* t^rbe ein fo(d^< fei^ti/ t9enttab=ae=:bdi^ 
Slun td «Nt a = J «b«l/3 (§. 1570/ nnb e« 
findet gc;^ tarcft Stec^nun« Hsce = i ab.}/«. 
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!D«i|«r btt 3i»^aft s ^ ^ ab* ys. 4 ab. J/« 
= A ab» 1/2. 

191. S>a< iDKaeOroit ($, 158.) U^t H^ 
üH ati^ 2 4*ftiti9tn ^teamp&en (eflr^ent» anft^ctv 
^ctt0(tteittf(^af((. @rttntfr.=ab*, tmm mtXcinu 
ssz ab, ttn> We B(<i(^ JS>&5m sss 4 ab. V 2. 
Jki^ tec 3tt^«tt «s ^ ab» 1/2. 

192. 2>a< 3«ofae()rott (4. 159, 2.) ift 
» 20 $rfrft«((nt^^6eren 6pt|fen in (xm^tftli». 
fttfimtntenftofkn. 2)ur^ gted^iutttd ffiitet f{(^ fein 
3»Mt « iV «b* K(3 4- K5). 

193. S>er Sn^t ^e« J&ey««(>ri>n* (f 160.) 
(Jtg. 29. ifl == ab» (»ergl. 4. 181.) 

194. 2>er Sn^t M Dofefafe'brontf 
($. 1610 <fi =' 12 ^irampbcii, teren @ron6fIi* 
Ä<tt r(|ttlatre 5«((fc fht&/ unb bttm ®pt(^cn im 
OHt^Ipwif« }ttr<tntmentr(flrmr mb ftnbtt ^ x 
4ab»V/ (^35 +^105 ]/5j 

195. auf dettfcieferbe aBcife tt^irl) bte j^tt^el 
att teir Sttbegrif emtt aScnse fitam^btn Uttadf* 
tttf beten Srunbflic^ett lafammen ber Augelfldc^e 
ileic^ ö. 1620 « 4r*r ($. 167-) itttO fteren 
J^i^t ss:: r. €< ifl *ajer ter ^ttM* btt Stt^tl 

SS 4r«» = 4 d»* Ä -PL, * 

196« a(tt< iltidttm Omnbe t^ ein Att$el» 

«»«fc^ttite gtj. aS. wioc« Jr*jr.i«.($.1665. 

. 197. CtnenAttfelafrfc^nUt/ 819.35. 06W 

finfret ntM bittüM, mtm man Mit bem 91»«« 
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fifnitU waoc btn Xtgtl woc =s i iw« ir. ci<S. 187^5 

. I» (2 r** is — iw\ ci) = is*. » (r — ^ is), 
intern ic = r — is, unb w* = (2 r — is) w 
jC§- 96). 

«um. ISetttt t ttn6elannf ijl/ ahn m mb u 
semeffen töeröen f Annen i fo findet min » 
na^ $.164. anm. 

2. ajerjleic^ttna 6er ÄirjKtraittiie. 
198« 2>a 2 ober mehrere i(&r)>errdttme ein» 
mbtt tntmtbtv gretc^ obtv nnsUifit fepn möfTen^ 
(§• 13/ 2/ a.) fiy ijl |tt tttt(erfuc^en, iMl* »«^^'^ 
toelcf^en Sebingungen i^re ©leic^^cit (iate finbefi 
tdettö in t9ttäftm ©r&ßenDer^Uniffe angreife |tt 
manbit Re^en. SDie {u tergleic^enOen Xbxptt mi* 
je« A unb B Reifen. 

a. !5e5rngunsen btv ^leid^^eif 5. *• 

199. 3m attgemeinett i(t A = B, »enn 
bai 9rotuft tet Softoteni mtlä^ti ten 3n^a(( 
ton A gie(e, 5em t>on B gleich if{» 

200. ®inb nun A unt B ptximatif^t 
Äotper, mb A = ÜH, B ä gh «. 182), fo^ 
t({ A = B n>enn GH » gh ober »enn G • . 
g = h • « H. 2>a^ if{ auc^ A = B, t^enn 
G s g, H =s h, b. $. aHe ^ri^men find 
einander gleic^i menn fie gleiche ®ritttbft 
tt^b gleiche «^ft^e ^aien* 

91 nm« S)iefer @a| gtU auäf Ui (ßergleic^nn» 

' '■ geraber nnb fc^ieffie^enber ^ri^men/ 

«M gig. SQ.- bf unb an. SDann btntt man 
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M Ibmtut Üüf^nitt. erereomefHe; 

btn mit btt ®riinOfT« pvüeU bm(i}(d)nitun, 

fo ttbätt man t)on ^itm g {et d)t) iel gleich» 

grofe 6c(>et6en|r tt>ei( (ie gleiche Bange unb 

»reiee ^afcen (§:*13I.) 

'20t. 6jn6 A unb B SpHnftet/ unb A=i 

R«^. H, B « r««. h (}• 1830/ fo ift A =B, 

wennR*»H = r^iA oter R*H = r*h, 

9btt R* . . r* = h . . H. ©a^er if! auc^ A 

sss B, »enn R = r, H = h, 5. ^. SpUnbet 

finö g(ei(^/ »enn fon^^I bit Jg^albmeffet 

tftrer ®runöfF- af^anc^ i^reJ^ft^en einander glei^ 

f!nt). 

202. ©inö A unfrB pitam^balifd)t SHu 
ptt mb A = 4GH, B = 4gh(5. 1860/ fo 
j(l A == B, menn ^GH.= igh, 06er G. H 
Ä gh, ober tt>enn G • . g = h . . H. SJo^er 
au^ A = B, ^»eim G =9= g, H ä h (Dcrgf. 
$• 200). 

9tnm« SMinr Ga(^ gilt auc^ toit .fd^ief(Ie« 
(enbeti ^irampben t>on gleicher Gruntfl« 
»nt Sieic^er ^o^e. & $. 20a 9lnm. 

203. 9lu4 (. 190 — 195 ergießt flc^/ b<^i 
2 r^ulaite £6rper cinonbet gleich fin5/ foenn fie 
dleic^e SanitH o5rr gleid^e <&a{6meffer 
laben. 

b. S^ttglti^nng ungteid^er A&rpet in 
JE^infic^t i^et et^altt. 

204. 3m allgemeinen t^er^alten ftc^ unglei« 
<^e ^btpttwk bif ptpbutti Mi btn$acmtn, 
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mtäf€ f^ren Sn^alf geJcti (f 181. ic.) J S5.A..B 
= GH . . gh. 3<l ein %acUt t>on A el«em wn 
B d ( e i d^ / fo ter^fteti fi(^ A unt) B n> ie bie Atetg^ti 
8«ceorea; (inb Ä6cr folc^e in A unb B propor» 
t i tt a I, fo ergießt flcf^ %!8er^(ilenip in foIäienNn $<1^ 

205. aBenti A unb B pri^mattfc^e 5t&^ 
per f!nb/ fo ux^ilt fUS) / . / 

1) Im aOgemeinen A . . B = GH , ; gh, 

2) »enn bic ©rttttbf(. g^tidt, G as g, f^ifl 
A . • B = H . , h; unb tpenn H ä h^ 
A. .B = G.., g. 

3) xotnn G . . g = H» . . h% »o A cw B 
«. 1730; fo tfl A . , B = H^ • . h». 

206. ©inb A unb B C^linbeti fo iKr* 

f) im «ffgemetnfn A . .^B = R«5r.H..r*«-.h 
= R«H . . r^h. ^ . 

2) »enn R = r, A . • B r=:H..h, unb mnn 
H = h, A • ; B = R« . , r« = D^.d* 

3) wenn R..r=H..h, fo txr^dft fl^ A..B= 
H\,h» = R»..r» =D» . . d«=P«..p»f. 

anm. Sluf N. 2. Uvn^t bie (gmric^ftinfl ber^ 
^erf{eugei toomiemanben 2fn(»a((ber Sdffer 
unurfttc^m fann^ Sßifirfldbe genannt, 

207. ©ittbAttttbBpirampbalifc^eÄorper/ 
fo A)er^4ft fl(^ A..B=4.GH..^gh (§. 186J = 
GH.,gh, ba^er bon i^nen aUt ©d^e §• 205 gel* 
ten. 5tu« gleichem ©runbe fwben^ ipennAunbB 
Jfegel jtnb, bie,©a$e $. 20Ö. Püff. 
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206. IBetttt A mb B ttguUitt Sthrptt 
llet^er m ftn» ($.. 190 — 194.), fo tet^altm 

209* Gttid A ttttb B jtttseitt/ mb A » 
^D««, B ^id^it, «.195.>frt>erMttWA..B 
«D%.d»=R»..r«=P».. p«. 

210. CnMid^ ifk nod^ t^td^ttg/ Meldten Wie» 

^ ter (4. 1620 5er 3 J&au)>t((aff<rit Mn Xitpmim^ . 

VHti ($• I49l) Coliit^er, Xegd nttfrJhisefl^oitber 

iBef(^affeit(ett (u tKrs(etd^en/ 5af tte 0miitfMc^ctt 

Ut erjiern einem grftflteti Greife tier Ie$fern/ mb 

Me J^dften fener frem ID^rc^meffer btt Ulftttn g(ei(^ 

fln». €< fei tm^r i)er «pHnt^er C= }D« ir. D 

«. tt3,) SB ^D»ir, bie «ttgel K = ^D« ir 

(4.195.); Der Äegel k = ,V D'^r (§. 187.)/ fo 

«ectatt (Ic^ C..K..k ~ i..i..TV = 3.. 2.. 1. 

ätimt 2>iefe< aSer^dfemff M Strc^imede^ 

auffolsettfre ^nnretcfte 9lrt 6emiefen. €^ fei 

Sig, 39. aebca bie ^ilftt einer itugef/ abdf 

tin darum befc^riebener (S9nnt)er, unb dd 

ein J^egel t>Dn flletc^er @runbf{. mb J^Q^t 

mt i^nt. 2)enft «<in fi^ aOe 3 Xitptt in 

vf ^ n fe^r banne <Bdi(iktn {erfc^nitten; aW gq, 

Wf fo ift btt Cj^linbef C = nAq^w, hit Xu* 

gtl K=n. io*.«;, ber Äeflel k=n.im*jr. 

€* i(laberig= c6, unb »eil A cef<w a cün, 

itnbecsef; fo if{ im=:ci. S>a^er if{ aiidl^ 

G=:ii. CO* jr, k = n, d*». 3)a nun co* == 

lb*^^ic*(§.97.),i fotflattcftii.co«ar2=:n.io*» 

H^n.ciSiroberCs?IC4J&. €nMic^>iflaberk 

«40(4.1870/ jlii((itiKs:|C,t99raii«fbIst 
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